Prova scritta di algebra lineare

A.A. 12/13 

sessione estiva – III appello – 1 luglio 2013
1. Si scriva il polinomio di 4° grado in Z7:       ax4 + bx3 + cx2 + dx + e 

che abbia 4 radice semplice, 1 radice doppia e 5 radice semplice, con la ulteriore condizione che b = 1. (N.B.: gli ulteriori coefficienti andranno scritti come elementi di Z7 : 0,1,2,3,4,5,6)   punti 12
2. Si discuta, al variare dei parametri reali h e k, il seguente sistema di equazioni, fornendo le soluzioni nei casi di esistenza: nel caso di soluzione unica, esprimendo la soluzione (x,y,z) in funzione di h e k; nel caso di infinite soluzioni dando la soluzione in forma cartesiana e parametrica.
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punti 12
3. Sia (x,y,z) un sistema di coordinate cartesiane dello spazio R3 . Considerata l'applicazione lineare f tale che 

        
(x,y,z) ( (x + 2y + 3z , y + z , x + z)


Si determinino le equazioni cartesiane e parametriche
        
a) del nucleo della f

        
b) dell'imagine della f


Si dica poi se esistono auto vettori con auto valori non nulli.
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