Riserve matematiche

RISERVE MATEMATICHE

Con riferimento ad un contratto assicurativo su una testa di x stipulato in O e di durata n

anni, si definisce

Riserva matematica prospettivain h

Vi{P) = Prest[h, n] - Premi[h, n] h

I
o
>

dove

Prest|h,n| & il valore attuariale in h delle prestazioni dell’assicuratore nell'intervallo |h,n|

Premi|h,n| & il valore attuariale in h dei premi relativi all'intervallo [h,n]

Sia

R, = Premi|0, h| - Prest|0, h] h=0,...,n

con
Premi|0, h] il valore attuariale in O dei premi relativi all'intervallo [0,h]

Prest|0, h] il valore attuariale in O delle prestazioni dell’assicuratore nell'intervallo |0, h]
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Riserve matematiche

Si definisce la Riserva matematica prospettiva in h, Vh(r), tale che

Rh = hEx V"
Si ha
Vi = 1 2 =1 (Premi[o,h]- Prest[o,h]) h=0,...,n
hEx hEx

Se le valutazioni sono fatte usando la base tecnica del primo ordine si ha
(r) —\/(p)
Vi 7=V

Osservazioni:

- la valutazione della riserva matematica in h e fatta prima del pagamento degli importi
esigibili in h in via anticipata e dopo il pagamento degli importi esigibili in h via
posticipata (riserva terminale)

- nel caso di premio unico, la valutazione e fatta in O dopo il pagamento del premio
(riserva iniziale):

VéP) =U con U premio unico
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Riserve matematiche - assicurazioni caso morte
RISERVE MATEMATICHE - ASSICURAZIONI CASO MORTE

Assicurazione a vita intera a premio unico

Premio unico: U=A - My
DX
Riserva matematica prospettiva: Vrf P) = Ain = % h=0,...,a-x-1
x+h
Riserva matematica retrospettiva: v = 1E (U-1A) h=0,..,a-x-1
h &=x
D M,-M
con E. = —xth — VX x+h
& =g h A D,

siha V= 1 (U-pA )= X (Mx_'\"x"\/'whj:m:\/ém
h Ex Dy+n \ Dy Dy Dy+h
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Riserve matematiche - assicurazioni caso morte

Assicurazione a vita intera a premio annuo

Premio annuo P pagato per t anni:

My
. D M
A(:Paxitl PN P:aAX :N _)I(\I :N_I)\(I
X:t| X X+t X X+t
DX
-Pa h=0,...,t-1
Riserva matematica prospettiva: Vh( P) = Acth aXth-t-hI
Ac+h h=t,..,w-x-1
M . Nyin— N
con  Aen= e Ay = p
Dy+h Dy+h
e 1 . _
E (Pax:h|_h'05<) h=0,...,t-1
Riserva matematica retrospettiva: v =Jh 1X

E(Paxtl - hA() h=t,...,w-x-1

\

|le_Mx+h

con = dp) = e LKA=
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Riserve matematiche - assicurazioni caso morte

Assicurazione temporanea caso morte a premio unico

Premio unico: U=,A = My =M
Dy
: : o (p) — _ My+h =Myin _
Riserva matematica prospettiva: Vi = n-n+h = Do h=0,...,n
X+
Riserva matematica retrospettiva: Vi = 1E (U-1A) h=0,...,n
h &=x
D M, -M

con E. = —xth — VX x+h

& =g h A D,
Singa vz 1 (U- A, )= Dy (Mx ~Mysn _My=Myin j _ Mysh =My =v(P)

hEx I:)x+h Dx Dx I:)x+h

20



Riserve matematiche - assicurazioni caso morte

Assicurazione temporanea caso morte a premio annuo

Premio annuo P pagato per t =n anni:

My =Myt
'[AS(:Paxf - P:tAX: DX :MX_MX+'[
it e Ny =N+t Ny = Ny
DX
Riserva matematica prospettiva:
: Myinh—M Ny,n— N
Vh( P = t=hA+h ~ P ax+h:t—h| - ot —p =l - h=0.
Dx+h I:)x+h

Riserva matematica retrospettiva:

1 (o
VAR ?(Paxml—hA() h=0,.,t-1
h =x

Si ha v,gw:&(pl\'x—l\lﬁh_mx—mﬁhj

x+h

L1
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Riserve matematiche - assicurazioni caso vita
RISERVE MATEMATICHE - ASSICURAZIONI CASO VITA

Assicurazione di capitale differito a premio unico

Premio unico: U=,E, = Dxin
DX
: : . (p) _ _Dyin _
Riserva matematica prospettiva: V'™ = n-hExsn = 5 h=0,...
x+h
Riserva matematica retrospettiva: Vrfr) = iU -~ Dx U h=0,
h &=x I:)x+h
Si ha

viD = oy =05 Bn oy(e)
hEx hEx I:)x+h

22



Riserve matematiche - assicurazioni caso vita

Assicurazione di capitale differito a premio annuo

Premio annuo P pagato per t =n anni:

Dyt
tEX:PaXTl = P:t.EX:N E))l(\l = DX+t
' aTtl X X+t NX - NX+t
DX
Riserva matematica prospettiva:
: D Ny,n— N
Vh( P = t-hEx+h =P &) = —DXH -P X+B Xt h=0,..
x+h x+h
Riserva matematica retrospettiva:
1
r — : —
Vi = (Pax:hl) h=0,.,t-1
h Ex

Siha W= % ( pNx = NX*“)
X+h Dx
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Riserve matematiche - assicurazioni caso vita

Assicurazione di rendita vitalizia differita a premio unico

I\|X+t

Premio unico: U=, 4, =
DX

—h/ & h=0,...,t-1
Riserva matematica prospettiva: Vrg P) = {t h/Ex+h

ax+h h:t,...,a)_x_l

N N
con -1 — X+t A — X+h
e Dy+h . Dy+h
1y =0,
Riserva matematica retrospettiva: Vh(r)=< 1 h™=x
h?(u thotdy) h=t+1l..,w-x-1
L X
h—zt:—lD
C ot —_1=0 o Nx+t = Nx+h
con t/h-t8x = 2 t+jEx =

]=0 DX Dx
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Riserve matematiche - assicurazioni caso vita

Assicurazione di rendita vitalizia differita a premio annuo

Premio annuo P pagato per t =n anni:

Ny+t
a D N
a, =P a EN P:t/X: X — X+t
t/ Ax a><.t| aﬁl Ny = Nyt Ny — Nyt
DX
_h/da -Pa h=0,....t-1
Riserva matematica prospettiva: Vrfp) = J t=h/9x+h _ Arh-h)
Ay 1+ h=t,..,.w—x-1
Nyt Ny+h = Nyt Ny+h
con t-h/8x+h == = A p =
X+ Dx+h ax+h.t h Dx+h X+ Dx+h
( 1
= P& h=1...t
Riserva matematica retrospettiva: Vrgr) =1 1 h™=x
£ (Paxt| t/h—tax) h=t+1,...,0w-x-1
L h =X
con gy = toeh g = Mot TR v =0

DX DX 0 )
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