
ISTITUZIONI DI ANALISI E GEOMETRIA MOD A
PROVA SCRITTA DEL 11/06/12

(1) Sia (X,A, µ) uno spazio con misura. Siano f, g, fn, n = 1, 2, . . .
funzioni misurabili tali che g è integrabile e

fn → f in misura.

Provare che
gfn → gf in misura.

(2) Sia (X,A, µ) uno spazio con misura. Sia f misurabile su x tale
che per ogni E ∈ A esiste p ≥ 0 tale che∫

E

|f |pfdµ = 0 .

Provare che f = 0 q.o. .
(3) Siano r, p, q ≥ 1 tali che

1 +
1

r
=

1

p
+

1

q
.

Siano f ∈ Lp(Rn), g ∈ Lq(Rn) e sia h = f ∗ g. Si ponga ωf
p il

modulo di continuità in Lp di f , e si definiscano analogamente
ωg
q , ω

h
r . Si dimostri che

ωh
r ≤ ωf

p‖g‖q ,
e anche che

ωh
r ≤ ωg

q‖f‖p .
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