
ISTITUZIONI DI ANALISI SUPERIORE 1, AA 04/05
TEST N. 1 DEL 09/11/04

(1) Provare che la famiglia F di sottoinsiemi di Rn data da

F = {U ⊂ Rn | esiste K = 1, 2, . . . ed esistono intervalli I1, . . . , IK tali che U = ∪K
k=1Ik}

costituisce un’algebra.

(2) Sia F come sopra, sia U ∈ F , provare che esiste una famiglia finita {Jl}L
l=1

di intervalli a due a due disgiunti tali che U = ∪L
l=1Jl.

(3) Provare che se gli intervalli Ik , Jl sono tali che ∪L
l=1Jl = ∪K

k=1Ik e gli
intervalli Jl sono a due a due disgiunti, allora vale

L∑
l=1

λ(Jl) ≤
K∑

k=1

λ(Ik) ,

dove con λ(·) si indica la lunghezza degli intervalli.

(4) Sia F come sopra, sia U ∈ F , e sia {Jl}L
l=1 una famiglia finita di intervalli

a due a due disgiunti tali che U = ∪L
l=1Jl. Provare che

ν(U) =
L∑

l=1

λ(Jl)

é una funzione d’insieme ben definita su F e che verifica gli assiomi di
misura su un’algebra.
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