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(1) Sia f ∈ L1(R3), tale che
∫
R3 f(x)dµ(x) = 1. Posto

g(x) = f(x1 − x22, x2 − x33, x3) , x = (x1, x2, x3) ,

stabilire se g è integrabile su R3 e, se s̀ı, calcolarne l’integrale.

(2) Presa f ∈ L1(R), calcolare, se esiste, il seguente limite

lim
n→∞

∫
R

f(x− en)

1 + x2
dµ(x) .

(3) Sia ϕ una funzione misurabile su R tale che |ϕ(x)| ≤ e−|x| per
ogni x ∈ R e si ponga

ϕn(x) = nϕ(nx) , ∀x ∈ R , n = 1, 2, . . . .

Provare che, preso p, 1 ≤ p <∞, per ogni f ∈ Lp(R) vale

lim
n→∞

ϕn ∗ f = (

∫
R
ϕ(x)dµ(x))f, in Lp(R) .
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