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(1) Sia E ⊂ Rn un insieme misurabile (secondo Lebesgue). Suppo-
niamo che esista c > 0 tale che, per ogni intervallo I, valga

µ(E ∩ I) ≥ cµ(I) .

Provare che µ({E) = 0.

(2) Provare che per ogni E ⊂ Rn vale

µ∗(E) = inf{
∑

i

λ(Qi)| Qi cubi chiusi t.c. E ⊂
⋃
i

Qi} .

(3) Poniamo, per ogni E ⊂ Rn,

diamE = sup{|x− y| |x, y ∈ E} .

(i) Provare che esiste c > 0 t.c. µ∗(E) ≤ c(diamE)n ,∀E ⊂ Rn.
Sia Φ : Rn → Rn una applicazione tale che ∃L > 0 per cui

|Φ(x)− Φ(y)| ≤ L|x− y| , ∀x, y ∈ Rn .

(ii) Provare che se µ∗(E) = 0 allora µ∗(Φ(E)) = 0 .
(iii) Provare che se C è chiuso allora Φ(C) ∈ Fσ .
(iv) Provare che se E è misurabile allora Φ(E) è misurabile.
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