ISTITUZIONI DI ANALISI E GEOMETRIA MOD A
PROVA SCRITTA DEL 09/09/13

(1) Sia f € LY(R), calcolare, se esiste:

lim [ e D" f(a)du(z)
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(2) Sia (X, A, 1) uno spazio con misura e siano f,g due funzioni
misurabili su X a valori reali. Sia F' : X — R? 'applicazione
data da F(z) = (f(x),g(x)) per ogni x € X. Provare che per
ogni aperto A C R? si ha che F~!(A) & misurabile.

(3) Sia (X, A, 1) uno spazio con misura. Sia {f,} una successione
di funzioni misurabili su X, tale che f, — 0 in misura. Sia g
una funzione misurabile su X tale che esiste € > 0 per cui |g|®
¢ integrabile. Provare che

gfn—0

in misura.



