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(1) Sia (X,A, µ) uno spazio con misura finito. Sia {fn} una succes-
sione di funzioni misurabili su X, non negative, quasi ovunque
finite e tali che fn → 0 in misura. Si ponga

gn(x) = min {fn(x), 1} ∀x ∈ X .

Provare che

lim
n→∞

∫
X

gndµ = 0 .

(2) Si ponga R2
+ = {(u, v) ∈ R2|u, v > 0}. Sia g misurabile su R2

+.
Si ponga

f(x, y) = g(e2x+y, ex+y)e3x+2y, per ogni (x, y) ∈ R2 .

Provare che se f è integrabile su R2 allora g è integrabile su R2
+.

(3) Sia In l’intervallo aperto in R di estremi (−1)nn, (−1)nn2, n =
1, 2, 3, . . .. Si ponga

fn(x) =
1

1 + |x|π
χ

In
(x), per ogni x ∈ R .

Calcolare, se esiste,

lim
n→∞

∫
R
fn(x)dx .
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