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(1) Siano f, g ∈ L1(R), tali che
∫
R f

∫
R g = 100. Preso a > 0 e

posto
F (x, y) = f(−2y)g(ax+ 3y)

stabilire se F è integrabile su R2, e se s̀ı, calcolare

lim
a→0

∫
R2

F .

(2) Sia E un insieme stellato rispetto all’origine in R2, cioè tale che
per ogni x ∈ E si abbia anche che il segmento 0x ⊂ E. Per
ogni ϑ ∈ [0, 2π] si ponga

Eϑ = {r > 0|(r cosϑ, r sinϑ) ∈ E} .
Provare che se E è misurabile in R2, allora la funzione

f(ϑ) = µ1(Eϑ)

è misurabile su [0, 2π]. Esprimere µ2(E) in termini di f . Qui
µk indica la misura di Lebesgue su Rk, k = 1, 2.

(3) Sia an una successione di numeri reali, sia

ϕ(x) = e−x
2

, x ∈ R
e si ponga

fn(x) = 2nϕ(2n(x− an)) , x ∈ R , n = 1, 2, . . . .

Stabilire se esiste, e in quale senso,

f(x) = lim
n→∞

fn(x)

e se vale ∫
R
f = lim

n→∞

∫
R
fn .
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