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(1) Provare la disuguaglianza

(x + y)p ≤ 2p−1(xp + yp) ∀ x, y ≥ 0 , 1 ≤ p < ∞ .

(2) Sia data una successione {fn} ⊂ Lp(X,A, µ) tale che
∑
‖fn‖p < ∞.

Provare che la serie
∑

fn converge in Lp e che vale

‖
∑

fn‖p ≤
∑

‖fn‖p .

(3) Sia 1 ≤ p < ∞, sia q il suo esponente coniugato e sia f ∈ Lp(X,A, µ),
provare

‖f‖p = max{
∫

X

fg | g ∈ Lq(X,A, µ), ‖g‖q ≤ 1} =

= max{
∫

X
fg

‖g‖q
| g ∈ Lq(X,A, µ), g 6= 0} .
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