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(1) Sia 1 < p < ∞ e siano f, g ∈ Lp(X,A, µ). Posto F (t) =∫
X
|f + tg|pdµ , t ∈ R, provare che F è derivabile e calcolare

d
dt
F (0).

(2) Siano f1, . . . , fN ∈ LN(X,A, µ) , N = 1, 2, . . .. Provare la
disuguaglianza

|
∫
X

∏
i=1,...,N

fi| ≤
∏

i=1,...,N

‖fi‖N .

(3) Sia 1 ≤ p <∞ e sia f ∈ Lp(X,A, µ) una funzione nonnegativa.
Posto µf (t) = µ(f > t) ,∀t ≥ 0, provare l’identità

‖f‖p = (

∫ ∞
0

ptp−1µf (t)dt)1/p .
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