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(1) Sia (X,A, µ) uno spazio con misura finito. Sia {fn} una succes-
sione di funzioni misurabili quasi ovunque finite su X. Provare
che esiste una successione di numeri positivi {pn} tali che

pnfn → 0 in misura.

(2) Sia 1 ≤ p < ∞ e siano fn, f ∈ Lp(X,A, µ), n ∈ N tali che
‖fn − f‖p → 0 in norma p. Siano gn, g ∈ L∞(X,A, µ), n ∈ N
tali che esiste M > 0 per cui ‖gn‖∞ ≤ M per ogni n e gn → g
quasi ovunque. Provare che

‖fngn − fg‖p → 0 .

(3) Sia ϕ ∈ L1(Rn) tale che ϕ(x) = 0 per ogni x, |x| > 1 e
∫
Rn ϕ = 0.

Per ogni ε > 0 si ponga

ϕε(x) = εnϕ
(x
ε

)
.

Posto 1 ≤ p <∞ e presa f ∈ Lp(Rn), provare che

‖ϕε ∗ f‖p → 0 .
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