ISTITUZIONI ANALISI SUP. 1, AA 05/06
PROVA SCRITTA DEL 18/10/05

(1) Sia £ C R™ un insieme misurabile (secondo Lebesgue). Suppo-
niamo che esista ¢ > 0 tale che, per ogni intervallo I, valga

w(ENI) = cp(l) .
Provare che u(CE) = 0.

(2) Provare che per ogni £ C R" vale
pr(E) =inf{> A(Q)] Q; cubi chiusi t.c. EC|JQi} .

(3) Poniamo, per ogni £ C R",
diamFE = sup{|z —y| |z,y € E'} .
(1) Provare che esiste ¢ > 0 t.c. p*(F) < ¢(diamFE)" ,VE C R™.
Sia ¢ : R — R"™ una applicazione tale che 4L > 0 per cui
|[®(2) = ®(y)| < Llx -yl , Yo,y e R" .

(1) Provare che se p*(F) = 0 allora p*(®(F)) =0 .
(i11) Provare che se C' ¢ chiuso allora ®(C') € F, .
(iv) Provare che se E ¢ misurabile allora ®(F) ¢ misurabile.



