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1. Si consideri la funzione 𝜑(𝑢, 𝑣) = (𝑢2, 𝑢𝑣2, 𝑣), ∀(𝑢, 𝑣) ∈ ℝ2 e sia 𝐴 =  ℝ2 ∖ {(𝑢, 0): 𝑢 ≤ 0}. Si 

provi che la restrizione di 𝜑 ad 𝐴 è una parametrizzazione di una superficie regolare 𝛴 ⊂ ℝ3, 

mostrando che 𝐴 è un aperto massimale rispetto a tale proprietà (ovvero, preso un qualunque 

aperto 𝐵;  𝐴 ⊆ 𝐵, 𝜑 ristretto a 𝐵 non è una parametrizzazione regolare). 

Scelta una orientazione di 𝛴, si descriva l’immagine della mappa di Gauss 𝑁 ad essa associata e si 

dica in particolare se 𝑁 è suriettiva. 

 

2. Sia 𝛾(𝑠) una curva differenziabile e biregolare in ℝ3 e sia Σ la superficie generata da tutte le rette 

binormali a 𝛾. Trovare una parametrizzazione di Σ e dare condizioni affinché tale parametrizzazione 

sia regolare. Calcolare la prima forma fondamentale di Σ. 

 

3. Sia 𝐹: 𝕊2 → ℝ3 definita da 𝐹(𝑝) = (𝑥2 − 𝑦2, 𝑥𝑦, 𝑦𝑧), ∀𝑝 = (𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ 𝕊2. Poniamo inoltre 𝑁 =

(0,0,1) ed 𝐸 = (1,0,0). Si dimostri che 𝐹 ristretta a 𝕊2 ∖ {𝑁, −𝑁, 𝐸, −𝐸} ha differenziale iniettivo in 

ogni punto, calcolando esplicitamente la matrice che rappresenta localmente il differenziale. 

 

 

 

 

 

 

 


