




















emiliamezzetti
Nota
Non esistono superfici compatte e connesse in R^3 con curvatura gaussiana K costante minore o uguale a 0 (Teorema di Liebmann).



emiliamezzetti
Nota
non localmente isometriche.













emiliamezzetti
Nota
Si ha così una caratterizzazione locale delle rigate localmente isometriche al piano.



emiliamezzetti
Nota
Queste sono dette equazioni di Eulero-Lagrange. Si tratta di un sistema di ODE in generale molto difficile da risolvere. Ma per ogni P, punto di S, e w tangente a S in P, esistono un numero reale e>0 e una e una sola geodetica, definita sull'intervallo (-e, e), passante per P e avente w come vettore tangente in P.

emiliamezzetti
Nota
I simboli di Christoffel sono tutti nulli, dunque le equazioni di Eulero-Lagrange sono u''=v''=0, da cui si arriva allo stesso risultato.





emiliamezzetti
Casella di testo
Queste equazioni sono verificate per esempio se v è costante e u è lineare; si ottiene così una parametrizzazione dei meridiani a velocità costante.

emiliamezzetti
Casella di testo
Una superficie è detta geodeticamente completa se ogni geodetica può essere prolungata in modo da essere definita su tutta la retta reale. La pseudosfera non lo è.  Vale il seguente teorema di D. Hilbert (1901):Non esiste in R^3 una superficie chiusa geodeticamente completa con curvatura gaussiana costante negativa.




