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Tutte le risposte vanno adeguatamente motivate

1.– Si consideri i seguenti sottoinsiemi di R4

U := { (0, a, c, d) | a, c, d ∈ R } e W := { (q, p, q, r) | p, q, r ∈ R }

1) Verificare che U e W sono sottospazi vettoriali di R4, e trovare una base
per ciascuno di essi.

2) Determinare una base di U ∩W.
3) Calcolare U + W e determinarne una base.

2.– La matrice

A =

 0 0 2
0 2 0
2 0 0


è diagonalizzabile ? Se si, si scriva la matrice diagonale simile ad A .

La matrice

B =


0 0 0 0
0 0 0 0
0 0 0 0
0 0 0 0


è diagonalizzabile ?

3.– Si verifichi se l’ applicazione

ϕ : R2×R2 → R data da ϕ

([
u1
u2

]
,

[
v1
v2

])
:= [u1 u2 ]

[
2 4
4 3

] [
v1
v2

]
è un prodotto scalare oppure no.

4.– Nello spazio affine euclideo E3 , in cui è stato fissato un sistema di coordi-
nate affini ortogonali, si considerino i punti A(3, 1,−1) B(0, 0, 1) e la retta r di
equazioni cartesiane {

x− 2z + 1 = 0
y + z = 0

Si determini il punto C ∈ r in modo che il triangolo ABC sia isoscele, di vertice
C .
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