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ESERCIZI FOGLIO N. 1

In questi esercizi si indica con µ∗ la misura esterna di Lebesgue.

(1) Provare che per ogni E ⊂ Rn vale

µ∗(E) = inf
{∑

λ(Ik)|E ⊂ ∪Ik, Ik intervalli chiusi e limitati
}
.

(2) Sia E ⊂ Rn tale che, per ogni ε > 0 esistono insiemi di Lebesgue
A,B tali che A ⊂ E ⊂ B e

µ∗(B \ A) < ε .

Provare che E è di Lebesgue.
(3) Siano I, J due intervalli disgiunti. SianoA,B due insiemi qualunque

tali che A ⊂ I, B ⊂ J , provare che vale

µ∗(A ∪B) = µ∗(A) + µ∗(B) .

(4) Siano rispettivamente µ∗, µ,Lmisura esterna, misura e σ−algebra
di Lebesgue di Rn. per ogni E ⊂ Rn si ponga

µ(E) = inf

{∑
k

µ(Ak)| {Ak} ⊂ L, E ⊂
⋃
k

Ak

}
.

Provare che µ = µ∗.
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