
Alcune teorie cui ancorare
le nostre riflessioni
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Teoria elementare dei gruppi

Firma del linguaggio:

xC , F , Ry = xt u , t˝{2 u , t“{2 uy .

Assiomi G : Chiusura universale di ciascuna delle formule

x ˝ p y ˝ z q “ p x ˝ y q ˝ z ,

D z p x “ y ˝ z q ,

D y p x “ y ˝ z q .

Che bastino questi a garantire l’esistenza di un elem. neutro ecc. ?
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[Tarski, Mostowski, Robinson (1971), pag. 77]
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Aritmetica [Mendelson(1997), pagg. 154–155]
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L’aritmetica di Peano
Firma del linguaggio:

xC , F , Ry = xt 0 u , ts{1 , `{2 , ˚{2 u , t“{2 , ď{2 uy .

Assiomi P : Chiusura universale di ciascuna delle formule

s x ‰ 0 ,

s x “ s y Ñ x “ y ,

x ` 0 “ x ,

x ` s y “ sp x ` y q ,

x ˚ 0 “ 0 ,

x ˚ s y “ p x ˚ y q ` x ,

x ď 0 Ñ x “ 0 ,

x ď s y Ñ x ď y _ x “ s y ,

x ď y _ y ď x ,

nonché di ogni esemplare dello schema d’induzione
γp 0 q Ñ @ x

`

γp x q Ñ γp s x q
˘

Ñ @ x γp x q .
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Riflex.-lampo sullo schema d’induz. aritmetica

γ, formula, passa sul serio in rassegna tutti i sotto-insiemi γ di N ?

Eugenio G. Omodeo Indecidibilità essenziale dell’aritmetica di Peano 5/9



Altra riflex.-lampo sull’induzione

Che vi sia un insieme d’assiomi equivalente a P ma finito ?

( [Davis(1993), pagg. 40–41] )
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Una micro-teoria degli insiemi ( R. L. Vaught )

Firma del linguaggio:

xC , F , Ry = xt u , t u , t“{2 , P{2 uy .

Assiomi W : I due enunciati

D z @ v v R z ,

@ x @ e Dw @ u
´

u P w Ø u P x _ u “ e
¯

.
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Conviene potenziare gli assiomi W ?

Aggiungiamo il solito postulato tipico delle teorie degli insiemi puri,
l’assioma di estensionalità
} “non ci sono due insiemi con gli stessi elementi”:

@ x @ y
´

@ u
`

u P x Ø u P y
˘

Ñ x “ y
¯

.
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