Prova scritta di Algebra 
19 giugno2019



Risolvere i quattro esercizi proposti motivando adeguatamente le risposte:


1. Sia  (M,  )  un monoide (semigruppo con identità).

a) Dimostrare che, se un elemento m di M è invertibile, allora l’inverso è unico.
b) Dimostrare che gli elementi invertibili di M formano un sottomonoide di M.
c) Individuare gli elementi invertibili in (6 ,  ) e in (7 ,  ).


 

2.      Si dimostri che se (G, .)  è un gruppo finito, allora valgono i seguenti punti:

a) Il Teorema di Lagrange.
b) Se H è un sottogruppo di G unico nel suo ordine, allora H è normale in G.

 


3. Si dimostri quali siano tutte e sole le relazioni di equivalenza compatibili su (Z, +).
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4.    Dimostrare che valgono le seguenti condizioni

a) Un dominio di integrità finito è un campo. 
b) (Zp,+, ) è un campo se e solo se p è un numero primo.
c) Se Zp, è un campo quale proprietà ha l’ideale generato da p?
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