Esercizi Algebra 1

Esercizio 1 Sia f : A — B applicazione tra due insiemi,
e Se A/, A" C A, allora f(AUA") = f(A)U f(A")
e Se A/, A” C A, allora f(ANA")C f(A)N f(A")
e Se C' C A, allora C C f71(f(0))
e Se B’ C B, allora f~1(B\B') = A\f~1(B’)

Esercizio 2 Dati A, B insiemi, A # () e sia ¢ : A — B applicazione.
Dimostrare che le seguenti affermazioni sono equivalenti:

a. esiste un’applicazione ¢ : B — A tale che Yo p =14
b. ¢ é iniettiva

Esercizio 3 Sia

p:N=>Z
applicazione definita da
n .
3 n pari
e(n) =9 “n+1 .
- n dispari

Provare che ¢ é iniettiva, suriettiva e costruire l'inversa.

Esercizio 4 Sia A # (). Definiamo le seguenti applicazioni:
T AX A= A, mi(a,b) =a V(a,b) c Ax A

o:A— P(A), €(a)={a} VaeA

Si determini ’applicazione composta w1 o €. Tra le applicazioni 71,e¢ e m o€
quali sono iniettive, suriettive, biettive? (Hint: Distinguere il caso in cui A ha
un solo elemento da quello in cui A ha due o pit elementi).



Esercizio 5 Sia X insieme, consideriamo I’applicazione
x: P(X)— P(X)

definita da
x(Y)=X\Y VY € P(X)

Dimostrare che y é una biezione.
Esercizio 6 Sia B insieme, A C B. Definiamo la seguente applicazione
e:A— B €la)=a Yac A
€ é detta immersione. Dimostrare che:
1. € é iniettiva

2. € é biettiva < A=1B



