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4.1. La funzione di produzione aggregata

La funzione di produzione aggregata specifica la 
relazione tra produzione aggregata e input 
produttivi:

Da cui
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Esempio di funzione di produzione aggregata

Rendimenti?
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In generale

Se  α + β > 1    Rendimenti Crescenti

Se  α + β = 1    Rendimenti Costanti

Se  α + β < 1    Rendimenti Decrescenti

 Y A K N 
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Esempio di funzione di produzione aggregata

Se x = 1/N
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1. Interazioni tra produzione e capitale

Al centro della determinazione della produzione
nel lungo periodo troviamo due importanti
relazioni:

• l’ammontare di capitale nell’economia determina
il livello della produzione;

• il livello di produzione determina a sua volta il
livello di risparmio e di investimento e quindi il
capitale accumulato nel tempo.
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1. Interazioni tra produzione e capitale
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1.1. Gli effetti del capitale sulla produzione

Partendo dall’ipotesi di rendimenti di scala costanti, 
avremo:

Inoltre si introducono due nuove ipotesi:

- la dimensione della popolazione, il tasso di
partecipazione e il tasso naturale di disoccupazione sono
costanti;

- non c’è progresso tecnologico.
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1.1. Gli effetti del capitale sulla produzione

Per cui si considera 
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La relazione tra produzione e investimento

Facciamo tre ipotesi.

1. Assumiamo un’economia chiusa:

2. Assumiamo che il risparmio pubblico (T-G) sia uguale a 
zero:

3. Assumiamo che il risparmio privato sia proporzionale al 
reddito, cioè:
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1.2. Gli effetti della produzione sull’accumulazione di capitale

La relazione tra produzione e investimento

La relazione tra produzione e capitale per lavoratore
al tempo t, è data da:

I sYt t
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1.2. Gli effetti della produzione sull’accumulazione di capitale

La relazione tra produzione e investimento

Otteniamo: 

I sYt t
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La relazione tra produzione e investimento

Otteniamo: 
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La relazione tra produzione e investimento

Otteniamo: 
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1.3. Investimento e accumulazione di capitale

La relazione tra investimento e accumulazione di capitale

L’evoluzione dello stock di capitale è dato da:

K K It t t   1 1( )
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La relazione tra investimento e accumulazione di capitale

combinando la relazione tra produzione e investimento e 
la relazione tra investimento e accumulazione di capitale, 
si ottiene la relazione tra produzione e accumulazione di 
capitale:
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1.3. Investimento e accumulazione di capitale

Il capitale per lavoratore è uguale al capitale per 
lavoratore dell’anno precedente (al netto del 
deprezzamento), più l’investimento per 
lavoratore effettuato nell’anno precedente, che a 
sua volta è uguale al tasso di risparmio 
moltiplicato per il prodotto per lavoratore
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1.3. Investimento e accumulazione di capitale

La variazione dello stock di capitale per lavoratore
(rappresentata dalla differenza tra i due termini
sul lato sinistro) è uguale al risparmio per
lavoratore meno il deprezzamento per lavoratore.
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2.1. La dinamica del capitale e della produzione

Se l’investimento  per lavoratore eccede il deprezzamento per 
lavoratore, la variazione del capitale per lavoratore è positiva: il 
capitale per lavoratore aumenta.
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4.2. Rendimenti di scala e rendimenti dei fattori
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2.1. La dinamica del capitale e della produzione
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2.1. La dinamica del capitale e della produzione
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2.1. La dinamica del capitale e della produzione

La situazione in cui prodotto per lavoratore e capitale
per lavoratore sono costanti è chiamata lo stato
stazionario dell’economia.

Il valore del capitale per lavoratore di stato
stazionario è dato da:
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2.1. La dinamica del capitale e della produzione

Dato il capitale per lavoratore (K*/N), il valore di
stato stazionario del prodotto per lavoratore (Y*/N) è
dato da:
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2.2. Tasso di risparmio e produzione

L’analisi condotta finora ci suggerisce che:

1. Il tasso di risparmio non ha alcun effetto sul tasso di crescita 
di lungo periodo del prodotto per lavoratore, che è pari a 
zero;

2. Tuttavia il tasso di risparmio determina il livello di prodotto 
per lavoratore nel lungo periodo;

3. Un aumento del tasso di risparmio porterà a una crescita 
maggiore per un certo periodo di tempo, ma non per sempre.
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2.2. Tasso di risparmio e produzione
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2.2. Tasso di risparmio e produzione
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Con progresso tecnico la produzione aumenta sempre
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2.2. Tasso di risparmio e produzione
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Con aumento della forza lavoro dovete garantire 
anche lo stesso capitale ai nuovi lavoratori
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Che succede in un economia che risparmia poco
e vede aumentare molto la popolazione?
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Che succede in un economia che risparmia poco
e vede aumentare molto la popolazione?
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Esempio di Max Profit

Massimizziamo i profitti
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Massimizziamo i profitti

Ricavo Marginale = Costo Marginale
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Massimizziamo i profitti
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Massimizziamo i profitti
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Massimizziamo i profitti

Metà del valore del prodotto 

va ai lavoratori
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COMPITO

Dimostrare dalla condizione di ottimo che 
l’altra metà va al capitale

Ragionare:

E se i rendimenti di scala non sono costanti?????


