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Dalle seie alle tnesfonmete che e- definite
pn fusionism tutte le notte reale IR
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É convenient usoue le
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In quest can be
"

base
"

e- ortogomale rispelto
al pnoddto :

T

] product

[(f , g) = Salt f.
*
(t ) g

(t ) hermitian
-T W

meltieemo il complex couivgato
⑥ sb tipo di pndolto su span veltoieeli see ① si

dionne poole to hermitian
- - - -

-
- ,

eke seddisfe :

• (f. g) = (g , f)
* [ mante pail poddto
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,
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,
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• ( f , ✗ g) = off , g) ,
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e- iM÷t) = 2T 8mm ④
simile al cela lo che abhiamo

4-
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Usando questa proprietor
,

troiano le formate per

i coefficients. nell
'

espen none in quest base :

f- (E) = É
n=→

In e- " "ej,im¥⇐diawpabnf
fct )

+T

¥
; ¥ Sat f"¥→(ei;p*) "
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e troiano

le formula
-T per i coefficient :

*
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*
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08mi termine : §n e-
imñt

Tsiinterpret come une component delle furoneflt )
a frequent f-saute : [ wm=¥t ] MEK .

Notions : [ Wnt , - Wm = ]
Nd limit f-T

,
T] → R il set disereto di

1-→ is

frequent driven to continuo :

+ isEfi e- " =¥¥¥(iéi÷±
M = - is

Put → is : ¥ ⇒ dw
,

e-
i

⇒ e-
iwt
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to

É e- " ⇒ §%÷ few ) e-
"t

= fit )
m =

- y

Oruindi siano petit - de flt ) fusion de R

in Roppue 1C
,

' abbiamo alternate i coefficient delle

component e tagmeme fissate : ④↳⑤ ,
I:R→lR

DI FOURIER

e abbiam infine scn-kledeompesin.ae di fct ):*
.- ÷

come :
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Cervini su Integrate di Lebesgue :
-
-
- -

motivation : alcunirisultoeh.su ques to tip di

integrate de eisemann utili per disinter le taste
mate di Fourier

.

Thiemann dominie
1
,

delle furoref÷☒Ñ i. tweet
diviso in

÷÷::¥
⇒ approssimiano e'area salts toute il gnefu della fontane

usendo neltayeli che hanno come base i nostri segment
.

[Xi
,
Kits [

.

Serve che i valeri della furore sione

sufficientemente stabile
' all

'

intern dei segment pen peter
assignee in value all

' altesoe old rectangle .



Lebesgue
oars

- -
- -

µ
codominie

•t• E. Bet delle fusion÷÷÷t÷÷÷÷¥:÷*•.'% "Yg YG e- divine in

1 / i
'

⇒ per appossirnae leave soltostemte le curve passion
colcdae be luyheise delle conto immgini :

f-
'

Cgi , gain E)

Puappossimae liane : (luyheise di f yi.iyii.it ) )
✗ Yi

Noni pin richie sto che le fusion sie molto stabile .



Menta per Riemann il lato sull
'

am here
"

karate
"

e sempre di larghetto kits - Xi , nd can di Lebesgue
oebhiemo piñ solt controller le variation delle furore,
me dobbiamo caprine come anymore we lug lease a
insiemi abhestonta female C R .

I soltoinsiemi a cui si pui associeue une lug tense

si dione rnisuohili e be fun tiene :

µ : { Insiemimisurebili } → [ o
,
+ is ]

g- dice misuse .
[ Nesione pin facile degenerative

re ! Se definiens insierni nituebili e mime on un

generico insane ✗
,
pessiouw poi definite integral perfusion

f- : ✗ → R •ppm Q ]
.



Nd case di fusion f : IR →R la miscue eheci

interest si chicane Mike di Lebesgue .
Non ne vedrew

le costa tiene dettagliate ,
ma calcium proprietor impatient .

Geno :

→ tutti gli •pentre chiusi sow misuabili ;
→ per un intervals, te quelle che ciaspeltiamo :

µ ( [a, b) ) =µ(Ta , b E) = b- or ;
um www.f.nif.dipunfihem.me o ,

→ one he un insane numerable di punk he
miswa 0 ; (e. g. µ☒ ) = o ) .

Usomdo quest miscue , defiviouno l
'

integrate di

Lebesgue fnendendo il limit delle sommeddle once



dei neltayeli oltennt ripen tenob liaise y , come vis to

prime . Per appofondine come a- •strike le miscue e

lintyrole di Lebesgue : capitola 11 di Rudin
- -

-
-

Con questa nostro di integrate , si foison integrase
une Vas te classe di funari

,

delete "misurabili "

owes tali che :

f-
'

( [on
,

b E) sie winnable .

-

Classe di Guinn
' waste eben definite

⇐) Nel caso di Riemann imve ce é difficile
classifier per quel furan

' d 'integrate
esiste

Indite : Riemann- integrable ⇒ Lebesgue - integrable
e lintyrole coincide .



Se due fusion differs cow solo he un insecure

numerable allow a

-
,

I too integral coincide; pin
in generale, due furious homme lo stein integrate se
differs cow one imsiermi di Mifune NA µ (E)=D .

Ad esempio :

✗
*
(a) = {

1 se ✗ c- ☒

-
O se se ¢ ☒

men integrable con Thiemann .

Vande l
'

integral di Lebesgue : ✗☒
do Fenice de

f-=-D
,
solo su un in sieve numerable ⇒ SXa=0 .



One
consequent

molt. utile del passeygio all
'inte
.

grade di Lebesgue e- che e- piñ facile controller

come si compute Sotto limit
,
e quando na possible

scan how integral , tutte use difficile per lrintyole
di Riemann

.
Alawi risultatiehe useremo :

Teague delle couvade dominate : (TCD )

fn : E → R
,
ne Al

,
E miserable (e. g.IR
oppue in. intervale )

fusion
. nisuabiei

,ecwv-ac-E.fi#..fcm.SeesisteF-cn1mismebilesuEtale che :

Ifm (a) I ± Flat
,
knew

,
free E

, § Fcnldn e-
fim.to .

allure : |¥y§fmlNÉ§fnd# (11.32 de Rudin ).



Teo-eme-dit-u-k.si - tonelli : f : RF, y , → R
miserable in se e imy .

Allee voile che :

Sdnsdylfcx, g) I = Sdysdnlfca, g) I
e SE quest integrate e- < to allow vole

oneLeche :!w*÷÷÷:÷÷÷÷ma
si trove mel cap . 8 del secondo volume di Rudin :

"

Read and Complex Analysis " ) .


