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Esame di Analisi matematica I : esercizi

A.a. 2021-2022, sessione invernale, secondo appello
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Corso di S. CUCCAGNA

ESERCIZIO N. 1. Si ponga per a, b ∈ IR,

f(x) =

{
cosx+ a+ bx2 se x ≤ 0,

e−
1
x2 se x > 0.

(i) Si determinino a, b ∈ IR in modo che f sia di classe C2 in IR.

(ii) Stabilire, spiegandone in dettaglio le ragioni, se esistono valori di a, b tali che f(x) e’ in C∞(IR).
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ESERCIZIO N. 2. Si stabilisca il numero delle soluzioni z ∈ IC dell’equazione z5 + 2|z|2 = 1. ☒

2- = renditi seria)

v5 Corel ) +2 v7 ' Dreamer tintore) -_ o{
rsnil.se) --0 ⇒ caselle !

per cos# = -1 ottengo

25=1-1 v5 che hanno whyiaepn ✓ =L

vediamo recitano altre soluzioni . Poni

g. (r ) :-, v5 -11 -27 g' (r ) = 5 v4 - Zr = ✓ (5 v72) = O
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/ (G) % ,
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1

⇒ 10 soluzioni di ☒

Per cos Èl ) =L consideriamo hlr ) = FIERI- a

ore hlo ) = -1
,
h (to) = + x h

"

( r) = 5 ✓
"
+4 ✓ > ne ✓ > 0 .

Questo iinpl.ca h è strettamente crescente ed hiv) - o ha

esattamente una soluzione va
,

con osrsci ,
visto che h (2) = 2

Infine ,
verificheranno il rétro .

Se forse vivo avremmo

r! - Zr? -11--0 = vostre
"

-1 ⇒ avi- 1=0 => v. = ¥2
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,
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.

Allan roth e giudici comete di concludere che le sohyoi
di * sono 15

.
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ESERCIZIO N. 3. Studiare la funzione

f(x) =

∫ x

0
e−

1
t

(
1 +

1

t2

)
dt

• si determini il dominio di definizione calcolando il comportamento di f alle estremitá del dominio ;

• si calcoli f ′(x) e si trovino eventuali punti di massimo e di minimo locali e assoluti;

• si stabilisca dove f(x) e’ concava e dove e’ covessa;

• si stabilisca se esistono rette asintotiche e si tracci il grafico .
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ESERCIZIO N. 4. Sia f(x) = x5 + x3 + x:

(i) dimostrare che f : IR → IR e’ biettiva;

(ii) denotando con g : IR → IR la funzione inversa, dimostrare che g ha derivate di qualsiasi ordine;

(iii) calcolare il polinomio di McLaurin di ordine 2 di g;

(iv) valutare l’errore |g(1)− p2(1)|.
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Quindi g
"

(y) -- Ejay , ⇒ g
"

( y ) = - ftp.yyt
"

441) g' 4)

supponiamo che già sia derivabile finoall'ordine n .
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