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Foglio di esercizi n. 4

1. Si determinino i punti di intersezione e le relative molteplicità tra le seguenti
curve

C1 = V (x0x
2
2 − x31) , C2 = V (x0x

2
2 − x21(x1 + x0)) ⊂ P2

C .

2. Sia C ⊂ P2
C una curva algebrica. Si dimostri che l’insieme delle singolarità

Sing(C) è finito.

3. Sia C ⊂ P2
C una curva algebrica proiettiva e sia p ∈ P2

C. Supponiamo che
esistano i, j ∈ {0, 1, 2} tali che i 6= j, p ∈ Ui ∩ Uj , C ∩ Ui ∩ Uj 6= ∅; dove
Uk = {[x0 : x1 : x2] ∈ P2

C |xk 6= 0}, per k = 0, 1, 2. Si provi che

ordφi(p) (φi(C ∩ Ui)) = ordφj(p) (φj(C ∩ Uj)) ,

dove φk : Uk → C2 denota l’isomorfismo definito a lezione, per ogni k = 0, 1, 2.

4. Una curva algebrica C ⊂ P2
C si dice razionale se esiste una parametrizzazione

razionale ϕ : P1
C → C (cioè ϕ : P1

C → C è una applicazione suriettiva, ϕ([t0 : t1]) =
[ϕ0(t0, t1) : ϕ1(t0, t1) : ϕ2(t0, t1)] dove ϕi sono polinomi omogenei di grado deg(C),
per i = 0, 1, 2).
Si dimostri che una curva algebrica razionale è irriducibile.

1


