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1. Spazi metrici

1. Dire se le seguenti funzioni definiscono delle distanze in R :

1. d1(x, y) =

{
x3 − y3 se x ≥ y

y − x se x < y

2. d2(x, y) = |x− y|+ |x3 − y3|

3. d3(x, y) = x2 + y2 + xy

4. d4(x, y) =
|x− y|

1 + |x− y|

5. d5(x, y) = min{|x− y|, 1}

6. d6(x, y) = (1 + |xy|)|x− y|

7. d7(x, y) =
√
|x− y| .

2. La funzione d : R2 × R2 → [0,+∞) definita da d(x, x′) = (x1 − x′
1)2 + (x2 − x′

2)2 con
x = (x1, x2) e x′ = (x′

1, x
′
2) è una distanza in R2 ?

3. Dimostrare che d(x, y) =
∣∣ 1
x
− 1

y

∣∣ è una distanza in E = (0, 1].

2. Funzioni I

1. Disegnare nel piano l’insieme di definizione delle seguenti funzioni di due variabili:

1.
√
x1x2 − 1

2. ln(x2
1 − x2

2)

3. arcsin(x1 + x2)

4. ln
∣∣ 1

x1
− 1

x2

∣∣ .

Dimostrare che le funzioni date sono continue nel loro insieme di definizione.


