
FORMULE ANALISI MATEMATICA

Trigonometria:
Formule degli archi associati

Formule di somma degli angoli



Da cui discendono le formule di duplicazione

sin 3α = 3 sin α − 4 sin3( α)                                                             cos 3α = 4 cos3(α) − 3cos(α)

tan 3a = 3tg a − tg3 a
1 − 3tg2 a

                                                          cotg 3a = cotg3 a − 3cotg a
3cotg2 a − 1

Formule parametriche

Formule di bisezione

Formule di Werner

Formule di prostaferesi 





Valori agli angoli notevoli delle funzioni trigonometriche 



 



Alcune formule di trigonometria

sin arccos α =  1 − α2 = cos( arcsin α )

arccos(α) + arcsin(α) =  π2 

arctg(α) + arctg 1
α  = π2    (se α > 0)  

a sin x + b cos x =  a2 + b2 sin x + sin − 1 b
a2 + b2

                                       ( solo se a > 0 ) 

Funzioni iperboliche 

sinh x = ex − e − x

2
      ;    cosh x = ex + e − x

2
     ;   tanh x = sinh x

cosh x
    ;    coth x = cosh x

sinh x

sech x = 1
cosh x

           ;             csch x = 1
sinh x

         ;          settsinℎ x = ln x + x2 + 1

settcosℎ x = ln x + x2 − 1    ;    settanℎ x = 1
2

ln 1 + x
1 − x

  ;   settcotℎ x = 1
2

ln x + 1
x − 1

settsecℎ x = ln 1 + 1 − x2

x
                           ;                       settcosecℎ x = ln 1 ± 1 + x2

x

Limiti notevoli:





lim
x→1 −

arccos(x)
2 1 − x

 = 1

Derivate delle funzioni elementari



Sviluppi di Taylor-McLaurin notevoli

 







Integrali delle funzioni elementari

∫ dx
Ax2 + B

=  
arctg A

B
x

AB
+ c



Formule di integrazione ricorsiva

∫ dx
(1 + x2)n + 1 = x

2n(1 + x2)n +  2n − 1
2n
∫ dx

(1 + x2)n

Criteri di convergenza serie : 

consideriamo  S : =  ∑
n = 1

+ ∞

an

S convergente => lim
n→ + ∞

an = 0  (se questo non è vero S non converge! )

Se   ∃ m     t.c.      ∀ n ≥m    an ≥0 (o an ≤0) allora S non è indeterminata !

∑
n = 1

+ ∞

xn =   1
1 − x

                 se − 1 < x < 1         diverg. se x ≥1  (indet. se x ≤ − 1)



∑
n = 1

+ ∞

1
np                 conv.  se  p > 1         div. se p ≤1

Confronto : se ∃ m     t.c.      ∀ n ≥m    bn ≥an ≥0

∑
n = 1

+ ∞

bn conv.        = >        ∑
n = 1

+ ∞

an    conv.

∑
n = 1

+ ∞

an div.        = >        ∑
n = 1

+ ∞

bn    div.

Infinitesimi :  sia l =  lim
n→ + ∞

npan          e       ∃ m     t.c.      ∀ n ≥m    an ≥0

l ≠ + ∞,    p > 1       = >        ∑
n = 1

+ ∞

an     conv.

l ≠ 0,    p ≤1       = >        ∑
n = 1

+ ∞

an  =  + ∞

Rapporto :  sia l =  lim
n→ + ∞

an + 1
an

         e       ∃ m     t.c.      ∀ n ≥m    an > 0

l <  1      = >        ∑
n = 1

+ ∞

an     conv.

l > 1       = >        ∑
n = 1

+ ∞

an  =  + ∞

Radice :  sia l =  lim
n→ + ∞

n an          e       ∃ m     t.c.      ∀ n ≥m   an ≥0



se l < 1 allora la serie converge

se l > 1 allora la serie diverge

Leibniz : sia 0 =  lim
n→ + ∞

an          e       ∃ m     t.c.      ∀ n ≥m       an ≥an + 1 ≥0

allora ∑
n = 1

+ ∞

( − 1)nan converge

Integrale : sia f x  continua e decrescente in [1; + ∞) 

allora    ∑
n = 1

+ ∞

f(n)     converge       se e solo se                ∫
1

+ ∞

f x dx  converge

Confronto asintotico : Sia  an > 0 , bn > 0   t.c.  ∃ lim
n→ + ∞

an
bn

= l       allora  

0 ≤l <  + ∞  e  ∑
n = 1

+ ∞

bn converge      = = >      ∑
n = 1

+ ∞

an   converge

0 < l ≤ + ∞    e  ∑
n = 1

+ ∞

bn diverge      = = >      ∑
n = 1

+ ∞

an   diverge

Disuguaglianza di Bernoulli :

 ∀ nϵ N0, ∀ x ≥ − 1        (1 + x)n ≥1 + nx


