Corso di GEOMETRIA 1 - Prova scritta
A.A. 2023/2024 - 10 settembre 2024
Prof. Valentina Beorchia

Cognome Nome Corso di Laurea

(1) (5 punti) Sia A una matrice di tipo n x n a coefficienti in un campo K. Supponiamo che esista b; € K" tale che il sistema
lineare A - X = b; abbia pit1 di una soluzione. Dire se & vero che allora esiste by € K" tale che A - X = b, sia incompatibile,
giustificando la risposta.
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(2) (4 punti) Sia C una matrice di tipo p x n a coefficienti in un campo K. Se esiste b € KP tale che il sistema lineare
C' - X = bha un’unica soluzione. E vero che il sistema & necessariamente di Cramer, cioé p = n = rango(C)?

Giustificare la risposta.
n /C‘L> c M—f&c )

C‘ x :L L'Q' mlu’““d‘ ‘S:((‘Q:OM %u_\&ﬁk ma(‘rf LL (SC = &
39 ‘(l 7;:0:»—@ cl, Eow,(,: — GTJL
e ity lw g .
QV_\,:L‘ r&C:\A) Csse/-o(_», = M r%C < M4,T /
S hep e < o[_ fwﬁay W $S1 wo

. , .
fl S;Slm RNeonN) e Wlegm%&L ° G&)UAQ/‘

T,\A ‘L@W_‘VL cL L%léoQ LI\,\Q/‘I‘:
Cous ., L u/\O’”*” [K aLv‘C QQ_. C- x:'o L\L ("‘“(W;u\_, Sﬁﬁl@w Sb\\ﬂ/@‘

ire CL Le lmL e oo LC “*~<H_~\L; LMU’L/ Sia (\re(wéc

c e
=L o
e sta Sérui do CQ(SS Se. r\r7_‘/

/

) Sty A3 < W(J(’Q Sd’a’i:ou\

+ Car =L+eo =L,

O[_~ C.X:L : C-(S‘f/OB = Cs
X\\/—C" LC, EM-«-LJ{\Q. > \/)é'—]’> Tej ll (tov“’«‘-"«ll o(' B(wﬁ&&/ou -
x
(3) Si consideri il sottospazio vettoriale W = Zz/ €ER* |z —y+2—2w =0 ;.Sidetermini un base di W (3 punti) e un
w
sottospazio supplementare W’ C R* di dimensione 1, quindi in somma diretta con W (3 punti).
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(4) Si consideri la matrice M; = 0 1 1 | dipendente dal parametro ¢.
20—1 t 1

(a) (5 punti) Si dica per quali ¢t € R gli autovalori di M; sono tutti reali, specificando i casi in cui ci sono autovalori di
molteplicita algebrica maggiore di 1.

(b) (5 punti) Si determini per quali valori di ¢ la matrice M, e diagonalizzabile sul campo dei numeri reali.
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(5) (6 punti) Sia V' uno spazio vettoriale di dimensione finita su un campo K. Si dimostri che se vy, ..., v sono autovettori
relativi a k autovalori distinti Ay, ..., Ay (A; # A; per i # j), allora vy, . .., vy sono linearmente indipendenti.

S vedans gt &WW_#’ J eorso



