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Esercizi 1. Calcolare il modulo, il complesso coniugato e ’elemento inverso dei seguenti
numeri complessi:

—1
i 140,72 — 0,2 — /30, —i +3,—2(1 —i),\/—2+3i,z_+—1.

i
Esplicitare la parte reale ed immaginaria dei numeri determinati.

Esercizio 2. Calcolare i seguenti numeri complessi:

. 1426 2 5

(1+i)_3,#- (1+\/Bz') _ <1+\/§i> +i.
— 2

Esercizio 3. Calcolare le radici quadrate dei seguenti numeri complessi:

2(1—14),1—14,vV3+i.

Esercizio 4. Calcolare le seguenti radici complesse:

V1= V3i,vV=1,V1,Vi, Vi.
Esercizio 5. Considerata la seguente funzione:
frzeC—-zeC,
dimostrare che:
a) f & una funzione biettiva,;

b) determinare f~!.



Esercizio 6. Calcolare le radici dei seguenti polinomi (di secondo grado):

202 — 3+ 4,222 +3v+4, 2%+ + 1,22 —x+ 1,i2° + 1, 2% + 1.
Scomporli come prodotti di polinomi di primo grado.
Esercizi 7.

a) Si consideri la struttura algebrica V = ({e}, f; R, g), ove:

ICORY

g(a,e) = e, ove a € R.
Dimostrare che V & uno spazio vettoriale reale.

b) Dimostrare che ogni campo, rispetto alle proprie operazioni, & uno spazio vettoriale su sé
stesso.

c¢) Sull’insieme R" si definiscano le operazioni:

+: ((a1y-..yan),(b1,...,by)) € R" xR" = (a1 + by,...,a, + b,) € R" (somma termine a termine),
(o (ar, ... ayn)) € RXR" = (aay,...,aa,) € R" (prodotto termine a termine).

Dimostrare che (R™, +; R, -) ¢ uno spazio vettoriale.

d) Sia R[z] I'insieme dei polinomi in una variabile z. Dimostrare che (R[z], +;R, ), rispetto
alle usuali operazioni di somma di polinomi + e di prodotto di un polinomio per un numero
reale -, € uno spazio vettoriale.

e) Sia R[z]<4 I'insieme dei polinomi in una variabile x e di grado massimo d € N>;. Analoga-
mente all’esempio precedente, dimostrare che questi & uno spazio vettoriale.



