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Richiamo

Siamo E Le e F LE spazimetrici e sia f E F f ècontinuainx.EE se
eso Sso Le x 8 Li fla fix E

oppure

so Sso f B XoS B fla e

oppure

perogniintorno di fixo esisteunintorno U di taleche f U V

Se E F IR e comedistanzaprendiamo LaXiv 41 allora la i diventa

Vero Sso Ix Xol s d 1fa_fixa se

EIm.pe
t Ite intesoche Sdipende in generale sia da o che ha Inoltre
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ESERCIZI

mostrare che f R R fax è continua in o 2

Dimostrareche f R R fax è continua VxelR

EsI
Dimostrareche f 0,0 IR fix F è continua 0

Ese
Dimostrare che f 2 IR

fin

non è continua in 0



Calcoliamo innanzitutto f f 2 22 4 Inoltre Lomf IR
Dobbiamo dimostrareche

Ne so 75 o taleche se ad allora 1fix fixos E ovvero

se 1 21 8 allora 1 2 4 E

1
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Primafissiamo un generico E

eindividuiamol'intervallo

4 E 4 E poine facciamo

antimine Iiie infineprendiamoun8
che ingeneraledipendedal
punto e da taleche ora IIII
2 S 2 8 siadentroquestacontroimmagine

It 41 1 2 1 2 21 1 1 2
distriang

Siccome 1 21 8 allora
per laListrianginversa 1 1 2 21 8

1 1 2 8
b 101 1611 191 Ibl la Xb

Quindi

1 2 4 8 2 8 2 8 g g

cerchiamo i 8chesoddisfinoques
relazione



A questo puntodobbiamodimostrareche per un qualsiasi E o esiste un Sso
che soddisfa 5 S 4 E Risolviamoquindi ladisuguaglianza e determiniamo

S in funzionedi E

5.15 4 E
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diCd Se 4 la continuità è verificataper 0 5 CE 2

Sso

1 Verifichiamo la continuità E R procedendoesattamenteallostessomodo

NIIngeneraleconvi.int2 xollxxxolalxx.ltxl 1xo1 lavoraresulladifferenzafax fi
Inoltre 11 Ix Xo S 1 1 ix I S inmododamaggiorarla con

g
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Notiamosubito che domf 0 0

aficamente inmodoinformalenonrigoroso IIII Èieri i

cri I I e è
Dobbiamohim che s x.is

Verso Sso
segg

soddish ix xolas allora F Else

Lavoriamo su F No permaggiorarloconuna funzione di X Xo

F K K r III III
Quindi Tenendoconto che E o dunque E TÈ No per
bbiamo

a al I
Fissato ora E 0 vogliamotrovare Sso chesoddisfi la continuità ovverotaleche

LE

Basta quindi prendere ESSERI

IFaficamente
avevamointuitocheil 8piùgrandepossibileera d LETE E Coni calcoline

abbiamotrovato una piùpiccola chequindi va bene lostesso



Notiamo però che se o avremmo04540 o 0 8 o indifferentemente

mindiovviamente nonammissibile Instoparteilasoloso
Viso 530 e ed F o E

ovvero E E

E LE LE

Basta dunque prendere OCSE

Afa Perdimostrare la non continuità bastatrovare
un so percui Sso esiste un che

110 soddisfa Xo S ma percui
x fix fix E

Pernoi o 0 e fixo 0

Per o abbiamo

fix e fin fax fin 1

Prendiamo E 0,1 adesempio Perqualsiasi Sso consideriamo
l'intervallo 1 1 8 ovvero di S

Bastaprendere per avere

f E 1 1 e
ovveroperunqualsiasi E 0 1 abbiamo

mostratocheV8so e Ix xoles
chesoddisfa f x fixo E


