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1. Calcolare i seguenti limiti:

(a) lim
x→1

x3 − 1

x2 − 1

(b) lim
x→0

√
2 + x−

√
2

x

(c) lim
x→0

1

x

(
3x− 2

2x+ 3
− 3x+ 2

2x− 3

)

(d) lim
x→0

3
√
1 + x− 1

x

(e) lim
x→0

3
√
1 + x− 3

√
1− x

x

(f) lim
x→0

√
1 + x− 1

x2 − x

(g) lim
x→0

1

1 + tanx

(h) lim
x→π

4

cos 2x

sinx− cosx

2. Dire se le seguenti funzioni sono continue nel punto (0, 0):

(a) f(x, y) =


xy3

x4+y2
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0).
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(b) f(x, y) =


x3y

x4+y2
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0).

(c) f(x, y) =


x2y2

x2+y2
se (x, y) ̸= (0, 0),

0 se (x, y) = (0, 0).

3. Verificare direttamente la continuità delle seguenti funzioni nel punto (0, 1) (trovando esplicitamente

per ogni ε un opportuno δ che soddisfa la definizione di continuità):

(a)
x

y

(b)
x+ y

x− y

(c)
sinx

1 + y

4. Trovare un esempio per ciascuno dei seguenti casi o spiegare perché è impossibile.

(a) Due funzioni f e g, entrambe discontinue in 0, tali che f + g e f · g sono continue in 0.

(b) Due funzioni f e g tale che f è continua in 0, g non è continua in 0 e f + g è continua in 0.

(c) Due funzioni f e g tale che f è continua in 0, g non è continua in 0 e f · g è continua in 0.

(d) Una funzione f non continua in 0 tale che f + 1
f è continua in 0.

(e) Una funzione f non continua in 0 tale che f3 è continua in 0.

(f) Una funzione f : R → R che è continua solo nel punto 0.

(g) Una funzione f continua su R tale che f(R) = Q.
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