


8. LO SPAEL AFFINE APCK)

SETIG:· V:=K"rettoriate sukcan dim(V) =3
·A =API) affine on V
· B:=32,22,2,}base canonica di V RIFERIMENT

=>ORIGINEAT V

I C I AFFINE di A.· O:= ORIGINEdi A IN QUESTO CASO

SONOSPAEI AFFIN DEL PIANO AFFINE:

· dim=3: ACA solo to spazio affine stesse ↑

· dim=2: TCA ci sow infinity paw affin in A
· dim = 1:r=A ci law in finite rette affin in A.
· dim=0:1 =A ci sowo infinity pants affin in A.
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S. Un PIANO con graciture data passante perun punto dato

W.=Span( (i), (l) &: = (e)
Allone is prano it=APCK) passanteper a can graciture WE:

1.Igoin.Iti ER. PARAMETRICHE
DEL PIANO T
t
, tztK

come prima Sia Un generco puntodi APCK) :=(E). Allora

) NEARM. AP.S*π E)REWES ie, In!), (
x - xo X, Xu

< det y -y0M,Mc
=0

PER ESEMPLO TRAMTE Iz - to Vi Uz
S

LAPLACE salle PRIMA
COLONNA

is
=(x-x)(nivz -yn)- (y-y)(1,-r,d) +(-z)(X-rb)=0
ER. CARTESANAdel piano it passante pen a con gracitura w
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5. Un PIANO passante per 3 punti dati

Fo = (E), = (E), Ic =(E AD ESEMPl0,S
MA SI POTEVA
FAREIN MOD

Allone it prac it A(K) passante per Ro, I., Ez e dato da fame
metodo precedente simplicementspreudendo W:=Span(0,!):
x =x +t,(x, - x0) +tz(x)- x0)

ER. PARAMETRICHEE del PIANOI+: E t,,t, Ek

e allo stesse mode or aftere

EO. CARTESIAN

determineI =O del PIANOT

Zz- Zo
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S. Una RETA can graciture data passante per un punto dato
w= =Span((n)) a: =(w)

Alline to retta r di giaciture I passanteper & e:
x =x0 +t.X

E ER. PARAMETMCHE
V:y

=

yo+ti della retta r

t =to + t.v t-K

Come prima consideramo on pants generics I
=(E) -> /(F)

per E) iproportional a (t)=> (t).t =(*)
*NON EFACILE ESPMMELELECARTEMANECOME det IN QUESTO CAS0.

Reo:
dei TERMM

-

Al)o()
or Assamans de abbre ane

- 1
z - to Noth Allore per Rauche-Capelli

rank (A) - rank(Alb)
is

=>rank M =1 =>RDUCAMINFoeeL
X

g)
-11-
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Chiaremente par succedes directo l rduziere de uno

dei dU wa zo [MA NON TUTE TRE], e allowe

dabtrame scambrare due right
Assumin sense perdita or generalita de 170 (attrment

IL SISTEMA DEVE

scambrane right)

I
x- ex

(
QuestI DuE QUI

->(x) =(* y-yy) - x-xAEE souzo
(z - z0)- (x-x),smo

STANO ZERO

=>r =x(y - y) -(n -x) =0 [ROUCHE_CAPELLI)

Eb(z - zr) - v(x-x)=0 EDARESA
&:Ma come may uno REHA in equezra CARTESIANE, in AP(K),
Edefruita da DUE EQUALOM, e inrece in PIAM in A(K)
DA UNASOLA EQUALone?!

R:Dgni equazine (lin. indip.) RIDUCEdi uno le DIMENSIONE.
dim (AP(K)) - cim(r) =3-1 =2 FQUAZION
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SUnc RETA r passante per 2 punt dati:
->

a.=(E) r =(2)) Una retta r = asdeve

avera gracitura W=Span (o)
=>W =span(())Amenetoanteaude pant
a procedere esattaments came prima per l'equazione di
una rettepessants per in panto data can graciture date.
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[FOSIOM RECIPROCHEdi dus RIAMI AFFIM in APCK]
i).rank(B2) =1=//i'

it:ax+by+2z =d -Si:as+by +ct =d' > I i.a). Se i//-) in=bE)rank(ab2d) =2-

E ab'c'd'

In6)=Y
ii).rank) )=2 E) inTY=RETA DATA IN Ed.

PARTIAMO CON AVE CARTESANE DAL SISTEMA

PIAN In AP(K) DELLE Ed. CARTESANE Dit

DATE TRAMITE CORO DUE RIAM

EQUAZIOM CARTESIANE

↑
IN ATREPAROLE: SE NON SONO PARAMELE
ALLORA SON AUTOMATICAMENTEINCIDENTI,

&VVERO:IN 3 DIMENSION NON CE ABBASTANEA
&IMENSIONE AFFINCHE DUE PIAMI SIAMO SGHEMBI

L'UMCO ALTRO CASO NON TRAHATO EDATO DA

rank(?)=0,MAaltstoMotRapi-bee
BEGENER e RIDOTT AD UN DUNTO.

- 14-



[posizion RECPROCHE di un PHAND edi une RETA in AP(K)]

riEax
+by+2z =d ↓)det(i)=0 2 illr

a b c dax+by+cz =d- nr=prank albie all-> i.a). Se +/r => # L I =3I I E allb"c"d"

4:an+by+cz =d" Inr +6)r
ir).det(0 ππ=a Punto DATO in Ea

PARTIAMO CON UN PIANO CARTESANE DAL SISTEMA

EDUNA RETA in ACK) DELLE Ed. CARTENAME Dit-

DATE TRAMITE CORO PIANOE DELLA RETA

EQUAZIOM CARTESIANE

↑
IN ATREPAROLE: SE NON SONO PARAMEL
ALLORA SON AUTOMATICAMENTEINCIDENTI,

&VVERO:IN 3 DIMENSIOM NON CE ABBASTANEA
&IMENSIONE AFFINCHE RETTAE PIANO SIAMO SGHEMBI
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Dim.:[delle Pro sin de PIAN, l'altne eanaloget
i)Se w,w'som to graciture der due prawn affini,
quind can dim (W)=dim(WI)=2, allone come nelle

scorsa dimostra
-

grove #1/TES NEW appure WieN ma
essendo delle stessa dimensione abeu de

F//n ES W =w'
↳a condignancy W=W' puo auch essere scritte came it fatto
de dim (Wrw')=2 (per esempio per

der Formult di

GRASSMANN). One usrame a fatto de l'INEERSELONE
D SPAEI er descritta da Sistem linear produtti
mettendo a sistere he love relative equegrow cartograme.
&windi
Wew:ax+ by +

ct=0 oviment par rauchi-au
12 SISTEMA OMOGE (CHEMAEax +by +ct =0 SEMPRE SOLUTION HA DIMENSIONE
DELLE SOLUZLOM UGUA A

3-rank(5) = 24
IMPONGO->rank()=1. DecreW=W' -16-



i. 9).D nav, in it-d e la stesse case de dire, in
termini der stom lineari de in sisteme

ax +by +2z =d NONE COMPATIBILEEax +by +ct =d' #Rouche_CAPEL
L'UMCAPOSSIBILITIE
I 1 - I~ - rank)IFrank

(e) =2 [
Sotto LO IPOTES

CHE iIIi

ii).Se rank (ai)=2 => rank laa)-rank() =2
#Rouct- CAPELLS = SPAtto SOLUE.
ax +by+cz=d

i)
HA DM=n-rank(AE E#ni'=r E ax +by +cz=d'RETA =>D1M=3-2=1 ROUCHE ECOMPATIBICEAFFINE CAPEN

ii)
A
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&osizion RECIPROCHE di due RETTEin AP(K)]PROP

ri
ax+by+iz =d'

-

i). I =>2 E) r//r
↳(ee) =3

ri

Eax+by
+2z =d

I I
rank(a

unv +6) r=r

A

- r

I
ex+ fy+gz =h

> i.a). Se r/Ir'- nrb Eran

E E
en+fy+gz =h' ii. rank (e)*2> Ar
A k 4

I I E acait) =ii. a). Se r/r'-> Anr=b) ran I
A Inr +6)rnr=a

PARTIAMO CON & Unto DATO IN EQ.
CARTESIAME DAL

DUE RETE in ACK) SISTEMA di K An.hi

DATE TRAMITE CORO I CARTESIAME delle2 RETE
EQUAZIOM CARTESIANE

IN ATREPAROLE: SE NON SONo PARAUELE
ALLORA SONO INCIDENTI OPPURE SGHEMBE,
&VVERO:IN 3 DIMENSIOM C'E' ABBASTANEA
DIMENSIONE AFFINCHE RENTESIAMO SGHEMBE
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