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Integrali e volumi

1. Sia f : R3 → R la funzione definita da

f(x, y, z) = x ;

calcolare
∫
E
f , dove

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : y2 + 4z2 ≤ x ≤ 9
}
.

2. Sia f : R3 → R la funzione definita da

f(x, y, z) = |xy| ;

calcolare
∫
E
f , dove

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : 4x2 + 9y2 ≤ z ≤ 16
}
.

3. Sia f : R3 → R la funzione definita da

f(x, y, z) = x2 ;

calcolare
∫
B1

f , dove

B1 =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 + z2 ≤ 1
}
.

4. Sia f : R3 → R la funzione definita da

f(x, y, z) =
√

x2 + y2 ;

calcolare
∫
E
f , dove

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ 0 , y ≥ 0 , x2 + y2 ≤ 1 , |z| ≤ x + y
}
.

5. Sia f : R3 → R la funzione definita da

f(x, y, z) = |xz| ;

calcolare
∫
E
f , dove

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x2 + z2 ≤ y ≤ 1
}
.

6. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E = {(x, y, z) ∈ R3 : (x− 1)2 + 4y2 ≤ 1− z ≤ 1} .



7. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E = {(x, y, z) ∈ R3 : 2 ≤ z2 ≤ 4x2 + y2 + 1 ≤ 5} .

8. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : 9x2 + 4y2 ≤ z ≤ 1
}
.

9. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ 0 , y ≥ 0 , x2 + y2 ≤ 1 , 0 ≤ z ≤ x + y + 1
}
.

10. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 ≤ z2 ≤ 1
2
(1 + x2 + y2)

}
.

11. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ −1 , y ≥ −1 , x + y ≤ 1 , 0 ≤ z ≤ 1− y2
}
.

12. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : x ≥ 0 , y ≥ 0 , z ≥ 0 , x + y + z ≥ 1

2
, x2 + y2 + z2 ≤ 1

}
.

13. Calcolare il volume del solido E cos̀ı definito:

E =
{

(x, y, z) ∈ R3 : |x|+ |y| ≤ 1 , 0 ≤ z ≤ x2 + 1
}
.


