


I lemme precedents in matematica si legge:
99
UN ENDOMORFISMO E UNA CLASSE DI SIMLARITAM MATRICI

59

a similmente arremo:

9 UNA FORMA BILINEARE E UNA CLASSE DI CONGRUENZADI MATRICS
-

ANCORA NON. SAPPIAMO
BENE COSE: LO VEDRAMO
MELL" UNTA9

Oss:la demande pin importante PERMArt, non e maalte. I ce:
So part des At Mulk) neu diagenate, a neglib risolver it
ablema agli autovalow or A, one so the che A rappresentaI
m certo IV) (i.e. A =M(f) IB) er de se travassimofaEnd -

una base diversa G tale deB: =M8(f) E- DIAGONALE
de me parts solves it problem age autoralir per B
i facilissimo e dell'altre BWA crow BE simile and A

ed allera possiamo speare de la songrove del -8-



problema agliautorale di A sra la stessa deter

Sohugneue a problem agt autoralor or B.
MA QUIND, QUANDO ESISTE QUESTA BASE J:MIf) DIAGONAL?

Bef: come a solito dimIV=n feEnd(V). VEV.I 9

i)f DIAGONAUZZABILE) MIA) DIAGONALE5E BASEdiV

Se ESISTEIS CHAMA↓Bif BASEDIV CHE DIAGONALIZZA I

A DIAGONALIZZABILE () AWB, AB DIAGONAL

~ AUCOVETTORE di #-(v) =xv -xtKit f I A

W AUTO VEHORE di A) A.V =XV 5/1k-- =LA STESSA COSA/* AudidiA)CHEDIRE CHE VE AUTOLETTORE
DELLENOMORESMO LA. RELATIVO ALL AUTOVETTOREV.

↳o SPETRO di f(di A) e defruit come:
SpIt) =Gx autoralore diff e analogamentsL Iper one matriceA-9-



its). It IOLINOM CARATTERISTICO IfIt) di ftEnd(V)
melle variable t edefinite came:

&SEGUE DALLA DEF D DETERMINANTE

PfIt): =det(f-t.Idn) - K[t]dim(V)
*PER DETIf) SI INTENDEDET (MB(A) UB

It IOLINOMLO CARATTERISTICO Palt) di At MuCK)
nelle variable t et definite come:

Palt): =det(A-t.Idimu) - K [t]dim(V)
iv).2 AUTOSPAZIO dif relative all'autovalore, e

SottoSPAE*PERCHE
VETORALE OGM NUCLEDdefinitepane):=ker(f-t.Id)(t

=x
C V &OGM APPLICA
-

LINARE

Ever If(v)=AVE UN SotOSPAZ
OrAlE

I
e defreizere

I d-

completamente -it Sottospagno veltorrate deglianooga and per autoretton:di 1tK
una matrice A - 10-



4. La MOLEEPLICITA ALGEBRICA malXsf)- N
dell'autovalore xdif i defruitacame j - 1)=E8IMA

3DELmalX,f): =mace [meNRYn-one
m

ROLINOM

RCA) NELA
I
VARABILE

La MOLTERLICITA GEOMETRICAmg(X, f) - Ndell'autovatore/ dif e definite came

mg(d,f): =dim(be (f-1.Id))d
-dimensiere dell' autospagno dif
relative all'autovalore.

Oss: Nota bene de definigen un autovalare
puor essere to stalare with mentre in autorettore

I

new par essere it rettore nulla
- Il-



Oss::come manin def i)abhi tato sentereRo
detif): =det(MB(f)) VB base dif? E re in bass diverse
it determinante fosse diverse? Questo men accede
penc IL DETERMINANTE E BEN DEFINITO SULLE

CLASSI DI SIMILARTA di MATRIC oppose to dice de
12 DETERMINANTE PASSA AL QUOzIentE, MODMO
LA RELAZIONE di SIMILARITA, che e i altro mods

equivalente pen dire the ESSTE UNA FUNZLONE

det: End (V) E MulK)/n-> k
N N simticzenza
fa-[A)-det(A)=det1)I

LA COSA IMPORTANTEOUIA E CHE det(A) NON DIPENDE
DAL RAPPRESENANTE DELLA

In altre parole: CLASSE SCELTOD

A -B=det(A) =det(B)
- 12-



Dim.: li dimostrazione segue del Frame & BINT:
Se AvB => A =CBC 52-GLu(k) =
det(A) = det (CBC) =det(c-)det(B) det(c)

-Edet(c)det(B)C) =det(B)

OSS.:

Hallequestedegree inunderKi
or pair a men to poor sapee sef (oppure Al
SONO MAGONALIZZABIU?
Over or pair a men or pro sapele reBeMulk)take de Be A e B are diagonal, visi
rappresent e"endmorfismoo in inaltre base?
Se esistes existe une dimostragave CoStrUTIVA
(I.E. CHE C DICECOME TROVARE BESPLICITAMENT)?

- 13-



I matematic ci Lean pensato moto A Lurco, e
tutt: ora questo problems in cost complicate de
invece che un' vnica elegantissima RISPOSTA
COMPLETA, abbromo un'intricate increme di

CRITERI, ognuno
He provide Uno COMDIZIONE

SUFFICIENTE (talvolta and NECESSARIA) sulle metrici a regli
endomorframe affinct same DIAGONAUZZABIL.
Ma neu esistor one CLASSIFICAELONECOMPLETA
the sa extremements facile da utilizzare in
profrca.
Vediamo i risultati or base sulla diagonaiggage,
ovvero quei CRITERI the garan

trad mar

CONDITIONE SUFFICIENTE Letalvalta anche
necessarial affinctme metrice wa
DIAGONAUZEABILE.

I aith the recreas some raccolti nelle pagine requente-



C

dim(V)=n FINITA D

I[ICRITERO OU DIAGONALIZZAZIONE]TEOREMA
-

f DIAGONALIzzabI= E)Zmg(X,f)= dim(V)
1Sp(A-SOMMIAM SU TUTO LOSPETRO

Dif, overo Sull'INSIEME
DTUI sud AUTOVALORI

FOREMATECRITERO di DAGONALIZEELONE]
-

i. mg(d,f) =mald.f) rd-SpIf) 3=>IDIAGONALIZZABILEii)If(t) tKtt]dinCL) SPEZZA IN FATORI a

D GRADO UNO

&Se/Sp(t)) =dim(r) => f DIAGONALIZZABILE I
&

Europe so a sore [11, ..., dimens 3 AUTOTTORD ⑰

REMA)[TEREMA sit Ion E
-TRALE] MATRIC ASSOCIATE

- UNITA-18D SONO DAGONAUZZABIL
At Mm(k=R) 3=>ABAGONAUZZABILE

-15-
A SIMMETRICA (E QVINA fA DIGONAUZZASIC)



I

Relagneu di Equivalengar visto net carso
&UANTITA INVARIANT I
ALLINTERNO della stessen

RELAZ. DI EQUIVALENZA RAPPRESENANY INSIEME QuozIeNTE CLASSE di EQVIVALENZA
EQUIVALENZA MODULOI L'UNICO RAPPRESENTANTE

DELLA CLASSE De

==[to],[1], . . ., [n-1s
Resto della divisione

awb=) ma- b EQVIVALENZA CHE SHA En 3 Euclidea modulo i
a,b= neN

COMPRESO TRAOEDK-1

EOVIVALENZA GEOMETRICA TRAVETORI L'UNICO RAPPRESENTANTE
DELLA CLASSE D EQUIV. VETTORI Verso

vew)vpuoesseretrast CHE ABBIA LA CODA Direzione

v,wek
parallelo DELVETORE SULL'ORIGINE GEOMETRIC Norma

EQUIVALENZA PER OPERAZION ELEMENT. UNA DELLA INFINITE ker= il nucleoTRA MATRICIO SISTEMI LINEARI
MATRIC A FORMA Sistemi

AvBE)A pro essere attenuta SCALAthe RAPPRESENC # L'IMMAGINE
A,BtMnxm(K)

darB tramite openaz, LINEARL rank:il rangoelementari QUEL SISTEMALINEARE

SIMI LARITA tra MATRICI
L'UNICO RAPPRESENTAMTE Ordine,autospazi

DeterminanteAWBETA:CBC DIAGONALEDELLA End(k") Rolin. Caratteristico
A,B-Mn(K) 72eGLn(k)

CLASSE,SE ESISTE
Autorettori, autoralori

CONGRUENZA tra MATRICI - Ordine
L'UNICO RAPPRESENTAMZE FORMEBILINEARI Forma bilineare associator

AWBE)A =CBC DIAGONALE DELLA Su kn
A,BtMnCK) 52GLnIK) CLASSE,SE ESISTE

=6-


