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1. Si consideri la seguente curva:

α : R → R3, α(t) =

(
t3

3
, et,

t4

4

)
.

(a) (6 punti) Si dica se la curva è biregolare.

(b) (8 punti) Si calcolino il triedro di Frenet, la curvatura e la torsione della curva nel
punto α(1).

2. Sia S = {(x, y, z) ∈ R3 |xyz = 1}.

(a) (4 punti) Si dica se S è una superficie regolare, motivando la risposta, e si calcoli
un campo di versori normali.

(b) (6 punti) Si individui una parametrizzazione locale di S e si calcolino i coefficienti
della I e II forma fondamentale rispetto a questa parametrizzazione.

(c) (4 punti) Si classifichino i punti di S.

(d) (1 punto) Ci può essere un’isometria fra un aperto di S e un aperto di un piano
contenuto in R3?

3. (4 punti) Siano S e S ′ due cilindri circolari retti di raggio 1 e assi rispettivamente l’asse
delle x e l’asse delle y. Si trovino delle equazioni implicite e delle parametrizzazioni
locali dei due cilindri.

Si verifichi che l’intersezione S ∩ S ′ è unione di due curve regolari e darne una para-
metrizzazione.
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