
RAPPRESENTAZIONI DI sl 2,4

Cerchiamo matrici ta ta t tie
As te A A A 2A

Partiamocercando rap finito climensionali

Sia 17 un autovett di te con autovalore 7

13 7 7177

Allora
As AIDS Att A 177 7 1 A

AIA è autorett con autorel 711 se te 1770

Siccome la rap è finito dm e autorett relativi

ad autoral distinti sono indip applicando ripetuta ti
devo arrivare a un vett nullo processo sidevefermar

157 con tsljs jljbt.ci
tf J 0 HIGHESTWEIGHT STATE

Possiamo allora definire i seguenti altri stati

Ij k t 7157
Essi sono

t.c.toj ks j k 1jkstlj k7 1j K 17 A



talj b 1 A Ij A Att 24 1
157

21st 21 Ast ti txt 2 Ij
21st 21 est 21 t.tt t txt 3 1J
21st 2t.tt 2tMt AIT 1J

2 j tete t.tn j K 2j k 1 1j K 1

FIFTEEN
Per una top finito dim deve esistere Kmax EI

A Ij kmax 0 ma t.IS Kmax 0 Allora avrei

txt Ij kmax o

tattkmext'Ij 277 Kmart e t.mej7 kmex1 2jkmex1j max
Knox 2J Kmax 1 correspondstoveet1J
Loweststate is 1 j

L'insieme divett indip Ij Ij 17 1 5 13 1 J

genera uno spazio 25 1 dimensionale che è

una RAP IRRIDUCIBILE di 112,4

Esiste una rap E712 Kmax EI

Le rap irrid di se 2 sono Rj JEZ con dimRj 2

Grazie alle relazioni 8 si possono scrivere

le matrici che rappresentano te t in gta base



Per es base è Ij 1J 17 I j Ijsekertt Halle

J O SINGOLETTO te 0 ta u

5 13 1 11
A A 9

5 1 e a ti e

j generico te n E

t.in

te

Verifichiamo regole di comm

A f 2
312 2

2

g

214 17

2 f 254
2

213



tsitf i 2 3 8.2
io

Its ti ti

7 mn dmn.am2j mt1

tsles desl2j l 1

talent des 2J 1 1 ds.ms 2j s 1

Se.my 2j l 1 l

tttsten deis.pl 2j lt1 dsn 2j m 1

dem.nl 2j l 1 2j l

Ast t tslen dem l 25 1 1 A en

Vediamo ora i generatori nella RAPPRESENTAZIONE AGGIUNTA

Notiamo che Jt J sono autorett di Ad Js
Inoltre Ad J I J 3 Ad I I 2J

17 117 73 107 7 17

Vediamo one da quali matrici sono rappresentati

i generatori



Ad Js 4J 13
Ad Js È D

Ad 3 5 y

Ad 5

Ad 7 17 0

Ad 3 33 2113 1 Ad 1
Ad Jt J 253

Ad 53
Ad 7 3 J Ad 7

Ad J 0

La rap aggiunta è la rap con JI
Potevamo capirloanche dal fatto che c'è una sola

rap di sl 2,0 di dm 3



Extra JORDAN DECOMPOSITION

Dato un COMPLEX vector space V ogni
endomorfismo A che agisce su può
essere decomposto in maniera univoca come

A As An

diagliziab.li
nilpotente

con AsAm o

Inoltre As e An possono essere espressi come

polinomi in A

La forma canonico è

1f.gg
Per le alg semisempici vale la seguenteprop

Prop Sia G un'aly semisempl KaEG as AnEG
tic trep 9 G End V abbiamo

9 als 9 as e Scalm Slam



Se abbiamo due endomorfismi A e B

che commutano cioè A B 0

allora essi ammettono forme di Jordan compatibili

cioè decomposizione di in È Vi
A a in ogni Vi
A Vi Vi e B Vi Vi

e in Vi A 9

p
e B ti

Partiamo da A Essa avrà M autovalori da d 11 IM

Ad ogni autovalore è associatonun autosp We tis
A Wh Wa Wn con ME dimwk

e la matrice associate è a blocchi con 1ª a
inWh

Un vettore o sta inWa se e solo se

A 1am n 0

Dato vena anche Brewa infatti
A 1am Bo B A 19 v o

Qudi B preserva la decomposizione VenÀWa

In ogni We posso scegliere una base te Blu sia

nella forma a blocchi di Jordan Quali posso scriver



V Vue con Un Vaie

B Vaie Vaie e in tale blocco sarà
me
is

Ma avviene anche chi A presina la decamp in Vaie
A Vaie Vaie
Stessa dim sopra Arnie Vaie

Nel caso di Hi Ho commutanti in 9
dimostreremo che Vieni pe sono 1 dimensionali

9H 91hr si possonomettere nellaformadiagonale


