


CalcolareAtranite it determinante
D : Cosa possamo dire del determinante dell'inversa ?11

R: Usiano il teoreme di BINET= IL determinente del
prodotto

1

E il prodotto del Determinati

Se A investibile :
BINET

K K
↓ ↓

In = A . At => 1 = det([n) =det(A .Al =det(A)det(A)
-

Non PuessertDa wi :
det(A)=A)

zere Perche
*e L'inversa
DELLA SUA INVERSA
=>A INVERTIBILE

#p A . +(cof(A)) = det1A)· In =>det(a)Fo .
MA ANCHE Percher
Un CAMPO NON HA

ZERO-DInSorl .
In particles,wel cas in cn deta #0 Lover -A)
allone si pro calcolare L'inversa esplicittamente Come :

At=As
·

*(cof(A)) =Mort
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Dim.: Fossians riscrivere le tesi In : det(A) = A .+ (cof(A))
espandendo il prodotto riga per colonna :

DEF DI COPATTORE

Vij : det (A) ·j=anfande
=Ajk

Dato che abbiamo of well'espressione , distinguiamo i=j eiFj .
u

caso i=j : Allow trovamo det(A) =Zaik13def(Aik)
che e proprio lo Def 2

h=

[Laplace per right] .
Non e un'operazionecaso itj : Allow trovamo ELEMENTARE COR SOPRA
- PUNTO ii).

*antdet(A) =detAA)
ABBIAMO SosTITUITO

ALLA i-ESIMA RIGA LA
~
-ESIMA RIGA ,

QUIND
J LA Matrice riSULTANTE
HA DUE RIGHE UGUALI , E
&WINDI IN PARTICULARE DUE
RIGHE PROPOREONALI . T

-
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Esempio:2 (Dimostrationa della formula 2x2]
presentata
All' ot

A = (an a DEL CORSO

USIAMO FORMULA Per DETERMINANCE

3 &Cacoliamo Matrice CoFatTore(A) .

↓
1

=A=(A)
·cof(A)

Lt22-a:zan)ana
E 922-Air

yat-ara)( an)-Aus
TRASPONIAMO
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Vo det (cof(A)) = det(A)"
- 1

Ise zA"]

Dim .: Applicando la proposizione sopra e le varie proprietar
-

del determinante che abbiamo visto :

dat(A)" = det(A) =det[of(]= (det(A))det(+cof(A)
↑ ↑ ICOROLLARIO

& BINET det/proposit. SCORSA)
LO SCALARE det(a)

det1+B)=det(B) MOLTIPLICA OGNUNA
DELLE N COLONNE

↓
=det(A5" . det(cof(A))
zwindi multiplicando per det(A)" de entrembi i lati
si attiene la tasi B
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Te[Applicazione ai sistemi lineari : La Regola de Cramer]
Ax=b
AtMu(k) =) E ! s coluzione ed esplicitamente :
7A- 3

Si=FA) det(A(A'"b)

Dim.: So A e investibile allora ha rango massimo quindi
il rango

della

matrice complete nou peo essere maggiore · Allone per
ROUCHE-CAPELLI La Solutione esiste ed e UNICA ed e :

Si = (Ab)i=A
*
det(An)buFaet(A(A)+ b))

I

-19-



2 GHIOTTIZERI WLLA SECONDAEsemplo : Y COLONNAD el CONVIENE

Matrice ALLORA APPLICARE
x+ 0 + 27 = 1 LAPLACEE Associate (ii)=:A SUCLA SECONDA
-x + 3y + z = 0 un 10

COLONNA
J
↑

x + 0 + 7z = 1
Calcoliamo prima det(A) Def

1 con j=2
Farto de precto Sistema :
lo vogliamo visolver con =>det(A) = !
IL METODO De CRAMER = 0 . (2)det[2)+ 3: (1)*det(1)+M

~ inLa cof(A)12 are coflA):32 CofLA)32
F (1 . 7 - 2 . 1) = 15 = det(A)=15

Sappramo che esiste ed e unica la soluzione s = (s) : As =b.b-

8, =t det(AA") =Edet() =E = 1

S b-

Y
=1 . 5 = = =s=(15A= = O e l'unica

soluzione del
-b Siste- ma

-20-
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Se abbiamo pin variabil che equezew linearmente indip.
possiamo sempre prima Inserire il Numero di parametr
che ce serve

,
e poi APPLICARE CRAMER .

Esempro : So no LINEARMENTE z : =teR
m+ y
=

INDEPENDENTI .

[x + y - 57 =Gabontmos variabil E= = 2 EQUAZION 3x - y
= -t +23x -y

+ z
LINEARM.

INDIP .

=>c Servono 3-2=1
Parametri DA

Inserice/non IMPORTA

Su quee VARabile) 3.
Trovamo l'unica soluzione per t fissato :

A =(3) b =(5

ESr
= E .det() = 2+t !

Sz= det( 6+50)=-
Mettend tutto insieme :

det(A)
=
1 .(1) - 1 .3

s = (() ( ++R3 , dim(s) =2
=- 1-3 = -470
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