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Spazi Affini
Pe1 : Una Spazlo Affine A e della forma V+v dave V e spagno&

K
m

mvettowale in camps /sattospagno di K per quelche Je
-

v e el nettone di taslagnenc (A i grindi upule ad
uno spagno rettoriale ma troclett wa dall'agine di
un vettore ↓ V si diama la GIACITURA di A .

Un RIFERIMENTO Affine per / 20 SISTEMA di COORDINATE AFFIM) :
(1A70 ,B :=Ev, ...,Vn3

T
(

ORIGINE DEL ↑Base di V
RIFERIMENTO

Se [A = esprimero le cordinate di To nella baseB :
⑳ = d ,v +... + Jun =()sou le coordinatedi I rispetto a (0,B).

--

I



Ref2: Uno spazlo affine e lo spazno delle solution di un
wstema lineare

.
Sia At Muxm(K) , be K

A : = [x+k" /A .x=b3 =
A Spazio Affine cor

V : = (x km) A . x=03 GIACITURA W
, pou precisamente :

# = V +5vetore TANTE
- -DAL TEOREMA di STRUTTURA - & Da CU)

# TRASLATIONI
PER SOLUTION di SISTEMI spazo lettorite = TRASLATO MVERSE
LINEARI SAPPIAMO de PossiAMO CHE E GLACITURA Rossono
SCEGLLERE QUALSIASY CHE IRODURRE
SIA SOLUGIONE DI AX=D. LO STESSO

OSS: Non Solo
,
ma Tutti i Sistem

LINEARI EQUIVALENTI , PER DEFINIZIONE V DI OGNI

PERSIMO RESTRINGENDOST A SISTEMI "↑trascand

SPAZI

PRODUCONO LO STESSO SPAZTO D VETTORE BLU PRODUCE
SoLUzIn A e Ce ne son INFINITI

LO STESSO SPAZO

IN FORMA SCALA Ce NE some INFIMTI AFFINE I [IL RIFERIM-
CHE sono EQUIVALENTI RUO ESSERE DIVERSO PERO] .

Def : Le equation Av=b sono dette CARTESLAME.
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#REMA Def1) Def2 Dim: Servasi

SottosPef: Se Wel pagno rettoriale e Re > il sottospazio
AffinES di A con GIACITURA W e i sottoinsieme di A :

S : = [ItAleWE- A
Si dice che Se il sottospagno affire di PASSANTE Per a
e PARALLELO a W.

# : dim (A) := dim(V) come abbiano gra detto .
· dim(A) = 1 = A e una retta Affine
· dim (A) =2= / e un Piano affine

· dim (A) =3 = A e uno spazio Affine
· dim (S) = dim(A) -1= S e un iPerflamo affine
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Exceptio: A=ER2+ = V:=E()+RYex,+xz=03
- Sistema omogene

Assocato

V
xc(k) = -2x ,+1

· >

R
,(x) = -2X , A

Esumpro/Def: Uno spagno affine In V= K"si indica
con " (K). JE RIFERIMENTO CANONCO En AK) e date da

10 , B=See, ..., en3) = (ORIGINE, Base CAMOMCA)
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Esempro: dim(A)=1. Sceguamo K=R , V =R2m =#(R)

wo v 3 45=>> i# E ⑲ I 17
-4

-3 -! ↓ O es D ZERO

1. Se scagliamo A[I] con riferimento affine /o, [en3)
allon abbiamo sechto A/R) col sur RIFERIMENTO
Canonico

,
e nel

-

canonico it punto Iriferimenta
si esprime come I = 3 . es e quindi le coordinate
di D nel riferimento canonica sono date des (3)

SEMPRE ZERO Vettore

-
1x1

2 . Se scagliamo A(R) cor RIFERIMENTO Affine (0, [03)
allon abbiamo sechto A/R) cone /ORIGINE MA RIFERIM .

-

NON CANONico . Net riferimenta scelto it punto I
-

so esprime come ↳ = -2. e grind le coordina
di D net riferimento scelto sono date de (-2)

VETTORE 1X1
-
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w oi v 2 3 4 S

F
= I I 17↓ -! ↓ O es ·

3 . Se scagliamo A[I] con riferimento Affine 10 ; [W3)
allon abbiamo sechto A/R) CON Origine o ↑ [DIVERSA de Quella
dello spazio vettor. VJE BASE SW3 PERV (Now canonica) -

Net RIFERIMENTO SCELTO : 1 =1- 6).w e9vindi le coordinate
di D net riferimento scelto sono date dos [ .

Vettore
1x1

Oss : Dato uno spazne affine , possiamo metterci
sopra pri struttura scegliendo un sistema di

riferimente affire e questo to possiamo fare in
infiniti modi . Sara utile poter passare &a un
riferimento all'altro.
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Esempl :- ⑱
Consideramo due riferimenti affini:
1. 10,Ge,2n3) CANONICO

.

o
2
. (0[V,V23) 3-

Scolgo un sunto arbitram
2- ·P= (a ,b)

I = (a , b) ·
23 E

(a , b) sono le que coordinate -v = (=)
NEL Sistema CANONICO e la stessa

Ricordiamoci : cosa che:

D :Ma come trovare le coordinate TROVARE UNA · RISOLVERE
di I nel nuovo Sistema di COMBINAZIONES UN SISTEMA

wferimento affine 2. LINEARE LINEARED
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Step I : Troviamo il vettore de va Pell'origine del riferimento o
-

al punto in esame R = (5) :
TE :=P -0=(b) - (3)=(5)

STEPI : Importan il sitema lineare per trovare :-
-> combinaz. lineare diO'I es 222

Questo Sistemae trovare coefficienti +, e de tali de :
->
Op = d , V , + X2Vz

Sostituendo i vettori trovramo :
↑ (2) + ↑( -2) = (=3)

che sappiamo corrispondere usando il produtto riga per colonna
alla forma matricials :

(c)(2) = (5=)
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-P#I : Risolriamo & Sistema lineare :

(1) : =(22(3)RR)
FORMA SCALA

tromite sostitutions all'inditio :

1=b =1x , +2
. x2 = a-32 P

-b SoSTITUENDO
3

=> d = a-3 -2(b) =-+2b -9 Be
3

: Interpretino il risultato :

-

21 punto I :=15) nel sistema di riferment
affine 10", Ev,V23) ha coordinate affini :

a+2b -9 CHIANAMENTE del SISTEMA
LIN

.

Ci AspeTTIAMO UNA
UNICA SoLUZIONE perce

Se , 22] e SV,Vas scho BASI#)
INDIPENDENTI . -9-

29Wudr LINEARMENTE


