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IAG (Inizio Capitale n. 9)

&) Sistemi LINEARI di IPERSUPERFICI PROIETTIVE

Idea : CONSIDERIAMO
FAMIGLE di IPERSUPERFICI

SOTTOSPAZI PROIETT L
PROIETTIVE I

*
LINEARI di INTERESSE Leavezea
I - *Reti di rette o di

OGGETTI
↳ 3 E CONIChe PLANE

DEGENERI
*FASCI diRette o

TESSUTI di CONIChe PLANE
di.....-

&.: Cosa parametrizza (Ep(F) , F) di grado d 1 ?*
Assumiamo F ridotto

R.: Ricordiano Lemma di Study , come corollario abbiamo de

les, se F, G poli omogenci non costanti ridotti irriducibili

Ek[rox ...

, un]d (stesso d) , allora

Zp(f) = zp(G) ES F = G. costante
⑱

PROSETTINEZARE TIENE CONTO
- 1-

Dell possibile moltiplicatione Per Scalare



zwindi & (KIzo , .. . , kn]d) parametrizza tutti i supporti
di IPERSUPERFIC RIDOTTE

,
ma
N(d,2)

#(k[X-, ...,un]d) =D :
M(d,n) = ?

Entra M(d ,n) = (4+e) - 1
-

Dim : N(d , n) = #Ex.../ =&3-

Quindi nou ci rimane che dimostrore de ci sou esattamente

(nto) mone di grado d in nH indeterminate .

Si usa il cosiddetto argemente STARS and BARS
* I

C'e una biezrone tra vettori di exponenti (ig,- , in) :Zij =d
e sequenze di n+d SIMBOLI di cui d SteLLE * e n BARRE
Exempt:= (3

,
1
,2) ** / * / **

n=2
,
d= 6

=2-

machi di scegliere n simboli (che diventano barre)Ci sono (h)
tra nee simboli totali/e negli altri ci mettiamo



Esempi :
IPERPLAM HANNO

① EIpapian proiettivize (1[Ro ,.]pN =p

② Grette proiettive in R23E(K[ro,,2]1) =R

Ecorice proiettive in P2E(K[0 ,4,x2]2) =P5

Subiche "G
In generate grado d in #2 de

N(d ,2)-1
_-

↓
↳loin
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Idea generalizziamo la notiona di fascio di rette/iperpan/conce-

Esempio : Siano Ha
,
He Plan vertorial in K

, generano un fascio
di Niani di equatione

↑ (aXo + a,x,+ a2x) +M(box +b,x, +bzxz) =0
s- -Elk Elk

eq . di He eq di H2

at Variare degli scalen Jime .

Osseuviano che (b ,u) e (xxMx)1

kzx7o denno le stesse equation[[M ,JEKmM :DEE]
Quindi lo spagno che parametrizza questo fascio :

#(Spani(9Xo+a,x,+a2x2 , boxo+b,x,+b<xz))
↑
per il pic del coefficienti
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&f : [Sistema Lineare] Un Sistema lineare A di dim ()= 93e

di ipensuperfici projective di grado d1 e un sottos

A P(K[2,-,Kn]d) ER(ath) -
epagno

lineare projetting

Truogo de IPERSUPERFIC
DEFINITE DA QUELCHE
PROPRIETA DI INTERESSE

zu particlere EMEK[x, -kn]d take che =#(1)
,
dim (1)= g+1 .

sottospazne
vettoriale

Esempi :
g
=0 =A un punto
q
=1 =A un fasco (pencil)
q
=2 = A e una reto (net)
93 =A e un tessuto (web)
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Esemplo : [EK[N,(c)EP5
↓ CONICHE PLANE

DEFINITO della Proprieta de
una COMCA PLANA Sia DEGENERE

Recall una conica prana proiettiva e degencie la sua matrice simmedia
#(20 ,x,2) :=do Xo+ 200 ,201 +AX+ 2902XoX2 associatee degenere

- +2012X ,Xz+AzzX
Goo do Roz

# def(a an ( = [712814di =O 90
,8007 &2,8 (1)

· 92
,812)
=0

Ano Arl azz

SeGy-
Eart di un POLINOMO OmoGento welle
VARIABILI aij De GRADO 3
->E UNA CUBICA
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Esempio : 1 E(K [20
,m,2])=#5 [K=]

↑
Definito della Proprieta de
ad un fascio di conside departenga
Le una retta proiettiva)

Ora nogliamo considerateFILE CONICHe del FASCIO DeGener

Allora
# = In1

logo de orgett geometrici de

soddisfano PROPRIETA1 PROPRIETA2

CORRISPONDE ALL'INTERSEZIONE
dei due twoghi, e le sue equazion
si all METTENDO A SISTEMA
-engers

le equazioni di entrambi.

Due casi : ENTRAMBE LE

/concre cheGENERA
D Se ACI /tutte le conce del fascio sono degener)DEGENERSono

=>I =A

② Se A KI allora abtriamo tra sottocasi perche
z#1NnZ -7-



zvindi ci sono 3 modi di partitionere el numero 3.

&1 . 3 punti : [aA ,I) = 1 i= 1
,
2
,3 .

corrspende & 3 CONICHE DEGENERI DISTINTE

(il fascio e generico)

O ·E
&2. 2 parti : [a(A ,

2) = 1
, Jaz(A ,z) =2

corristende a 2 CONICHE DEGENERI DISTINTE

(fascio tangente , bitargete , osculletore)

⑧ -
#S

2A

↳-
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⑬ 1 panto : [a(A ,2) = 3

corrspende a 1 CONICA DEGENERE(fascia iperosculated

⑩ 3
5

-A3
-
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