


Geometria affine in 2D e3di GLACITURA We
↓

Ref: Se ,SEA(k) due settospazi affini, nogliamo
↑di Glaciturd We classificare la loro POSIZIONE RECIPROCA :

S
./Sa PARALLELISI MISGIUNTISill Se sono PARALLELIT

- Sins # S ,[S20SS,
oppurE Som UGUALISE[HANNO LA STESSA DIM I

N &. ed Sz sono SGHEMBI

sinspati
↳

S, ed S2 sono INCIDENTI

--



·. IL PIANO AFFINE AK)
SETTING : · Vi=K

2
su * con dim(V) =2

· IA=A) affine on V
·Bi= Ge,e= 3 base canonica perY] RIERIMENTA= ORIGINE DI V
· Di Origine di /linevesto caso&

SoTSPAZI Affini del Plan Affine :

· dim =2 : ACA solo it pramo affire stesse
· dim = 1 : reA ci som infinite rette affini S

-

r =
x = do + t. X

-
taVAZION PARAMETRICHE DELLAEy = yo + t -m RETTA PASSANTE PER IL PUNTO (4)=:a
Di A PARALLELA A /E.E. CON
GIACITURA) W : = Span((m))

(5)=:Per EPENE)(y) - (ii) e (n) sn LNEArm.Diplet=0

(x-x)u- X(y- y))=0 EQUAZION CARTESANE di r Retta

3 1 PASSANTE Per & DI GLACITURA W

x .u - y
- X= xom-yoX

/

· dim =0 : PEA ci sono infiniti punti (i) A sottosp . affim -2-



Irop/[iocizioni Reciproche di due rette nel plano Affine] .

i) deta) =0 /va
i.a) . Se vllr'= rubrank( =e

E V : ax + b .y =C I E
r' = a x +b! y =c

=> rnne) r= ri

I ii). det(b)+0 E> mr' =
det/det)=x-

( IPARTIAMO con DE -IA
REITE IN A2(4) ↑

otlydetLab)=y
DATE TRAMITE Lord

EQUAZIOM CARTESIANE
IN ALTRE DAROLE : SE NON Sono PARALELE
ALLORA Sono AUTOMATICAMENTE INCIDENTI

,
OVERO : NEL Piano NON C'e ABBASTANA

DIMENSIONE AFFINCHE DUE RETTE SIAMO SGHEMBE.

IMOLERE : LE DIE RETE SI INTERSECANO IN UN UNICO
(NON sorprendented) Punto, e le sue Coordinate
SoN DATE espLICITAMENTE

,
OGNUNA COME

RAPPORTO DI DETERMINAMTI .
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Dim: i
.
W= [(E)AK)/ax +by=03 - dim(w) =1
w = [ (y) + Ak) lax +by=03- dim (wil

= 1

Per definitions sappiam de r//r'>WeW' oppee WeW
ma sappiomo anche che per sottospazi vettoriali vales .

WeW! Allora W=W's dim (W) =dim(W')
,

da cui atteniamo che r/lr W=W'e questo accade
se e solo se axtbyzo e ax +bly-o sono proportionali
perce a W=W'allone egui (2) che soddisfa la prime
dere soddisfare ance la seconda equizione e viceversa.

·windi r//r'det (3)=0 IMPOSSIBLE
i
.a). Se r/r'> detab)=0 = rank(b) = 1 ma siccome ↓

rank(b)=0Sa=b =a=bl =0 e in quel case dim(W)=dim(w))=2
-allons dobbiamo necessariamente arele rank(B1) = 1

Studiamo ver! It LVoGo dei PVNTI che sta sia in r de

in r'deve soddisfare Entrambe le Equation dir,r
e percio deve soddisfar il Sistema lineare della Duo.
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Eax + by
= c

=> unrebeil Sistema
E

= rur' :
ax + by =c INCOMPATIBILE

-ur #Roch
rank(A)=1 5 rank(A) rank(A)5)

rank(AI)Fo Frank(A)= 1
rank()=2 rank(A15) #1

if Se rr =det()to rank(b)=2=range massimo
tibile e=> rank(A) = rank(A1) => Sistema e compa

ROUCHER dim(s) = 2-2 = 0CAPELLI

↓
DOVE 2

,Y SI soluzione e unicaS=Elyl] Rossono calcol.[ta
CON METODO

DI CRAMER

A
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&[fasclo di rette proprio per il punto]
&Scelgano XMEK tali de (1* 10,0) e AK=(i)

Allone si definisce un fascio di rette prget per a in equegious cartesiane :

R(xy) : X . (ax +by-c) +M(a(x +by - c) = 0
- ~

UNA RETTA r PASSANTE UNARETTA " PASSANTE
PER Q : PER Q:

axo+byo-2=0 axo +b'yo =c=0
TUTTE LE RETTE IN A(k)EEMA ER(xm((x ,m) + 10 ,0)3 =E PASSANTI PER IL PUNTO Q3

Dim: E .
Per (b) fissato Ririluz = 1 . 0 +r . o =0

[COSTRUTTIVA] => Ram> passa per 9 .

↳ Se v" passa per R , Sia T
= (E2)er"un altro punto

di r"diverso da e. . Si osteri de T nou puo appartense
Sia andr che ad r'[due rette si intersecano in

un unico punto che e gra a] . Quindi :
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at, + b+z - C+0 oppure at, + bite- d0
Se neu Seno ENTRAMBI ugendi a zero , allona li possiamo
scegliere com parametri (T,)*
-

x: = at
,
+ btz-C
: = -(at, +btz-c)

Allona abbromo de :

R(5)(x=+, · (at,+b+z- 2)(at,
+b+z- e) +

y
=te

(1) (a't, +bitc-c)(at,+b+z- c) =0
de cui decuciamo de :

TER(5
,)

siccome abhiemo trinato due rette de contengano
cive sion r" che R15,) , per

l'unicit della rette
de

passa per due Pant abbram de
r" = R(5,) -

I

↳quindi eguirettede passa pasipserver creat
.
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