
PESI weights e rappresentazioni

Consideriamo una rap R con Sp G End V

A c Ehi tir Sr E e

se chiaro dal contesto metteremo il pedice R

hip V i y.ir sono simultaneam diagonalizzabili

hip 177 7 177 17 formano una base

A 7 7 sono autovalori di Chi hi relativia177

In generale dato hr Sr h con here
abbiamo

hr 177 h 1 E 71

7 è chiamato un PESO Weight

Nella rep R

HIEI IIII ELLE
Dita e

CI aggiunge al peso 7 la root α



Siamo interessati a RAPP FINITO dimensionali

devono esistere pig 7 tic
177 α la 171Pa 0

LED
e 177 α 9 17927 0

ma tic se mi fermo a step pe q risp ho un risult 0

In particolare ricordiamo che

I'E α 92 formano una sottaly.se 24 cg

Ha E Ex TE E 2H

Il vettore 177 è parte di una rap Rj di sl 21
diciamo che 17 sia autort conautoral in rispettoa EH E
pig tic M j p jtg

1 siti J ix mia

2 p g EI

A H 177 he 7 TE IN 1



Rapp FONDAMENTALE di Sl 3 C

se 3,4 è definita come un'algebra di matrici 3 3

ato ci da una rapp 3dm di sl 3,4

H E 1 HEE 1.2

possiamo subito leggere i PESI di pterop
ci sono 3 autovettori

i risp autovalori sono 7172 E o EF 0 E

Ricordiamo Ea e Ea a p
con 21 E 0 ELLIE

Verifichiamo Earl.EE VIkit
a f z v2 o

Posso disegnare le roots e i pesi assieme

123 4 22
Avremmo potuto indovinare

atipesi chiedendo diavere
I 77 rap rontriviale did'm

an a α minore cioè una di

puòesseresommatasolounatua
α 22

volta 112up sesta2,6



Qta rep 3 dim è chiamata RAPPFONDAMENTALE 6 3 F

Qual è la sua rap coniugata RAPP ANTIFONDAM E È

the tart Ii Hi 7 Air
Anchegta si intuiva se cercavano rep di dm minima

Osservazione l'insieme Δ è simmetrico sotto la

riflessione rispetto agli assi alleroots

Peres prendiamo 41 Sa da data α α α da α

Sam β 2
1 Iran



LATTICES CONGRUENCE CLASSES

Data una base vii um di R un RETICOLO

LATTICE in inglese è l'insieme

No hint nuk Mie In In

Data un'algebra di Lie G di rango r ci sono

tre reticoli importanti
Aw Int Iwm weight lattice

Ma 7 α t IL root lattice

Nav 7 dit 7dm coroot lattice

Aw è il reticolo di tutti i pesi siccome in Una inep
agendo su un peso con È esso viene shiftato di α

i pesi di una inep differiscono di elementi di A MEA

Per GyFy Eg Aw Ma

negli altri casi MacAw

Aw e ha sono dei gruppi discreti additiviCabeliam

Ma è un sottogruppo normale di MW 1Wh è un grop
ed è FINITO



Gli elementi di Aula sono dette

CLASSI DI CONGRUENZA

Una data irrep sta in una classe di congruenza

Date due iurep Ra Ra la classe di congruenza
di RIORI è la somma nel sensodelgruppo Aula
delleclassi di Ri eRa

Es su 2 ha due classi di congruenza
WEZ e 22 011 mod2 Munita

sul ha tre classi

SU N N classi

In generale il gruppo 1 1 per le alghe semplici è

Ar Br Cr Dr Ea Ea Eg Fa 62

Iran 72
72 72 m

13 22 11 213 14
24 ritmod2

suirti solart splat so Zr


