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Diagonalizzazione
Se ESISTE Se

CHIAMA AUTOVALORE di AProblema agli autovalori : ↓ RELATIV ALL'AUTOVETTORE
#~

SE ESISTE Se

CHIAMA
-AUTOVETTOREE di A RELATIVO
#

ALL'AUTOVALORE

-Mn(k) n
X

Parafrasi : data uua matrice QUADRATA , che quindi corrspendead un Endomorfismo
,
esIstono della Direzioni

lungo le quali l'endomorfismo fa agisce come und

CALASCALARE ?! Lovelo lunge quelle diregnew RIS semplicemente
i vetton angide cambiorne sa lunghezza sia simznene



In altre parole , esistomo direzion che venganoPRESERVATE dall'endemorfismo fa ?
Se si

,
QUANTE COM ? QUAL son ?

Se si
,
ad ogni direzione corresponde uno scalone I

,

questo si rede rbito perche se A .
v=du alloneack

abbramo de A
. KV) = < (A .v) =x(xv) quindi se vale

ser vallone vale per tutto lo Span(v) :=[xv1 <Ek] ·

Peror setranuna direzeve pre
a set DIVERSA

,
essere Un DIVERSO SCALARE

associato ad esso .
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Era tutte le matrici quedrate , ne existin alcure
di una forma particolare,
cor le quali rispondere a tutte queste demandee-acilissimo ?S

O
A =[.... ( =: diag (d ,,...., Xn)Xn MATRIC

RAGONALE
Allona e chiarissimo de :

A . Ci =Xili
Quindiil vettore della base Canonica e: e un
AUTOLETTORE di A = diag /X, ..., Xn] RELATIN
ALL'AutoVALORE Xi , per egui i

= 1
, . . . -,

n .
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Ma allone se it montrfosse fatto di sola matricidiagonali& RISOLVERE PROBLEMI AGU Autovalor sarbbe

una passeggrate
Pero cost nen e.

licoutantematicquadrate
a
ali bunga
h

Na allone tutto e perduto ?
In malta no Perche par desi de un endomorfismo
f :V-ev/che abbies visto corrispendere alla matrici
quadrate ma volta de una base di viewe Jussate)
corspende ad ma matrice quedreta NON DIAGONALE

IN Una Certa Base
,
Ma DIAGONALE IN UNA BASE

DIFFERENTE
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Se B
,
% soro due basi di V rettoriale un K, sappame de

l'endemorfismo f s peo rappresentere in entembe l
basi con due matrici different lovramente entremble
quedrete e di erdine gende allo Omenmore dr).
Quester matrici le debremo chilemate :

M(f) e MB(f)
.

Frotte ablemo risto esattamente come passors do une
base all'altre tranite le matrici MB1f) 2 M1H)

t ↑
e abbiemo victo de c'e un'equigner Matrice del Marce del

Camblo di Base camplo ditra tatte queste matrici: di G a B Base de

B a G

Me(f) =(MB(is)]? MBH) · MBLia)
" "c-1 is
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Possiomo re-interpretare questo fatto come segue
:

Se A e B rappresentano un endamorframe f in
due basi diverse, alloneA B .e

Questa relignanc tho A e B - me relagnee & equivalenze !

RICORDA : Vuol dire#ef : Siamo A ,BeMu(K) . Allora ↓
C Invertibile

L .E
. Jet)

An B #A = 2 : B . C ECEGLuIK) 6Si dicadeA souSMoppusoCONGAT
An

a
&uso La TrasPosta Anziche L'INVERSA

& dice de A e B sono CONERVENTI .

-emmal: ~ , ue sono ReLaz. D'EQUIVALENzae
Se CEMulk) e new
in GLuLK) , NON

FUNZIONEREBBE
Dim .: RIFLESSIVITA: A = (d) A - Id ;D A = Ed)A . IdO LA SIMMETRIAP

Simmetria : At22 = clac" =2(c) = (c):Ac=BErmin
Transitivita: A-eBC

,
B =Dedea-cdedc =Deje

E Simile Per Ut (RICRAB) =B.A A -6-
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Ev, --> vn]
1/

Lemma Sia feEnd(V), B base di Ve A= Milf)
.
Allora

-
~ A[ B rappresenta f End(V).

Dim.:) Facile : B rappresente fEEnd(V) significa de
B = ME(H) per una quelche base ↳ di V

,
allone B = CA .C

come abbiemo visto dove 2 e la metrica del cambro di

base the Be G
, grindi Be simile ad A (i.e. BNA) .

=1

=> superion de B = C . A . 2 ze= ((ij) ij t GLu(k]
allone regiaiamo Nj :=ZijVi e osservan C=Mis(Idr)
con 6 : =EWs, ....,Wn] · Allera per prop sopia B

= Me(f)· #

Oss : Siccone abbnemo un insieme con una relaziona di equivalenga,
cioe (Mu(k), v) , allone possions prenderne if QvzIENTE

,

equivalenzache considerat Mu(K)/ : = [[A] classi di wurherita?modula
O comingo

esimilmente Mu(K)/: =EIA)
,

Lesso di equivalenzas3modula congruenza
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