


8.10 .

SINGOLARITA di curve IrriDUCIBILI
& RAZIONALITA

#[STIMA # RUNTI SINGOLRI per curre IRRID.]
OvvErs tell) Integrate ,

SE PREFERITE
->

PoteTe %2
↓ CIOE IRRIDUCIBILE L# IRRID.

E RIDOTTA

deg (F)=: d2

Sing(F) =&F, . .., Es]3= (2) + (*c)
molteplicita= m , .... ms

lot EMj
=2 Vi=, .- = S = (*)

Mi= d -1 Si => S = 1 & i= 1
.

RECALL: Se F RIDOTTA
(CAP . 8 .)[ IRRID.

- (2) [ partonma non necessariamente3
-1-



·Dim: [Metodo delle curre aggiunte di deg= d-1)
A : =Scurve def=-1 aventi Pi con molt. Mi-1 Vi

Intante A+ puc [OniF] - A V:z 1
,
2

,
3

. Calceliamo codim(*) .

Osserviamo de

[G]+ () (0xG)(Fi) =0 Vi = 1
, ...
S

Trattere di langhezza mi -2

senza de l'ordine Sia importante

Expo
:x= (Ko ,

20
,
20

,
K2

,
2
,

R
,
12 ,
He

,
x,2)

IS I Ivor

& riscrivere ComE
·

Lau ,5)xi.22
-w
5 3

Sono tutte la derivate partiali (0xxDxG)(* i)
Nota ,

+az = Mi-2

Quente sono ? Li abhiam contati con il metodo combinatorico
di STARS & BARS e sono quindi (M : = 2 +#VARIAB-1

(#VARIAB .

-1 ( = Mirzt2)=)



Questo vale Vi= 1
, ...,
5 allone le condizioni sulle derivate pargialiS

se [(Mij , bisogue redeve se sono tutte linearmente

indipendent oppere no

Ma e sentato de la condigree G(Fi) = 0 Sia gia contata ?
Ien Eulero (H)() = deg(H) · H(E

↑
Basta FRENDERE H Come (Mi-3)-esima DerivaTA
- Per evvero ill fatto che Tutte LE PERIVATE

(i-27-ESME Si ANNULLINO In I impact che

TUTE LE DERWATE (M:-3) - ESIME SI ANNULLINO INI
Vit,..s wher indufone G(i)=oi, --S

Quindi nau dobbiamo eggiungers G(Fi)
=o come condiznew.S

FIRRID
Allora

#cond .
Lin

. indip.(m)
-

=Cdim()
Zuindi :

dim() =N/d-1 ,2) - codim(1),(d+2)-ed-1
-3-



Se tutte le condigieri sulle decirate pargali che abbeno import
fossero LIN

.
INDIP avremmo

dim(1)2)
Siccome codim(A)(i) = dim/te posso AGGIUngere
ULTERLORI - FUNTI Q1

,
. .

.,9+ EZc(F) [chianemente distincti
e diversi dai punti Ri] come conditioni di PASSAGEIO.

A := A e Luogo di curve per &, ..., at⑰
Zwindi dim( #) Sia [G]+ A) Zr()utp(a)=[Fi , &j3

in particlee + b Fil
, ...,

S

altriments ea dimensio Vj = 1
, .. ,
t

sarebberegative
Ma deg (f) =d IRRID .

3
· (d-1) = [ [r(F,G)>

deg(G) = d-1 REZp(F)nzp(G) +
=> no fattori comuni

Beaut
I(c) + [le;<F,)-- j= 1

I= 1

· [mi(mi-1) - 4-



Quindi abbiam attenuto de :
def dit

S ↓
o (d-1) > [milmi-1) ++ =(i) + N(d- ,2)-

i

= jmi)+) (d+2)
in

In conclusione

-(i)(d) +-1)(d+2) =(1)2

less Questo bound e sharp the .

E almeno una curva de

malizza)- m

"Stime"
Il

oimale" ↓ e uguaglianza
Per esempo le curre della forma Ex,x) + Xo (X,x2)=0

omogeneomogenes
d

Allone queste sono curve IRRID. deged-1
SENZA FATTORI

con un solo punto singhere (5
= 1) CMUNI

in I
,
= (1 : 0 :0) can Mc= d-1

=> (m) = () =(1)
vavaganza -5-



Fossiamo struttare questo principio per ofteners un

CRITERLO di RIDUCIBILITA:

Zale] ridotta con S: /Sig(#)(e) =friduzibile

Esempio :

d=2 : FIRRID= <(2) =0 = Sing() =&
Quindi il criterio di riducibilita ci dice de una Conica

con almeas 1 pento singolese des'essere riducibile
e grindi *Fr

d=3 : FIRRID = S11 = Sing(E) - [ #,3
Quindi il criterio di riducibilita ci dice de una cubica
con almeas 2-ipent singolese der'essere riducibile
e grindi&opport
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