


$10 .2 Genere geometrico & curve razionali

# a sigelere (m/Q2) di una curve RIDOTA Zelf) e
-

Una SINGOLARITA ORDINARIA il como targente consiste
di m rette targenti distinte , e cuspide Ordinaria
il como targente consiste di un'unica targente L e si hai

In (F, c) = m+1

tamp
m=2 ·

n
-7-



Cit FIRRID., cice ZIF) Integrate

-Let Zelf) Irrid & ridotTa con singleit/eusproli ordinarie
come sole singularita , allera GENERE GEOMETRICil
di Zelf) er

s=/Sing(F)I PER IL TEOREMA

SOPRA

g
:= (1) - [(mi)

DELLA STIMA

i=1

· z(f) curva razionale# g
= 0

le · E(F) LISCIA = g(zq(#) = (2)
LE SINGOLARITA
NON CONTRIBUISCONO

CONTRIBUTO MASSIMO
· Ee(f) razionale[li)= (:) DELLE SINGOLARITA

· d =2 (comcr = /=) =0 = (2) =0mi = sing(F) =&
=> Zp(F) LISCIA

Conclusione : tutte la covica simpleri non sono integrati
quindi e sono non violette (per esempio la retta dopona)
a sono riducibili / per esempio due rette distinte)
lande per d

=1 ma band)
· d>2 ogun curva razionde e singolav -8-



Esemplo : Zele RAZIONALE. (M2, --,ms) = (2)
↓

·a=3 5 () = 1 Es l'unica possibilita e Single293 , m(a)=2 .
· a=4 ↳ (i) =31(. mu

= (5)
· in= 12 , 2 ,2)

·a =5 &. (m) = 6 1) · m = (4)
· m = (3 , 3)
· = 12 , 2, 2, 2 , 2, 2)

Esempio (d =3 ma net dettaghit) :
71Q smy can m/a) =2,

# = Scorche passanti per R con molt= m-1 = 1 e passants&

creaggiunte
o

a ulteriou 20-373 punti semplici D ,&2,03d=1=2

= Sceniche per quattro pantis
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esseremasixcergettpatisoa guias
e un fascio di conside con conica gewei Ca che

interseca za(F) in a con motteplicita > m. (m ,
- 1) =2 e

motteplicita uno peri aj j = 1
,
2
,
3.

Es : F = Xox-x* => 2 := ze(E) con cuspida i panto
a = 11 : 0 : 0) e scegliamo

& i = (0 : 0 : 1) &/1 : 1 : 1) 93 := (1 : 1 : - 1)
tutti e tre stanno culle retta u

,-
=0.

e
e un fascio

degener perce per Bezout tutte he sure corice

caule- your
la componente E(x, -10) a hanno uno rette

variabile tox+ tixe e appartemente al fascio di rette per a.
=> = [T)! (tox , +tex2)(at)- 23

STA NEL LVOGO

BASE DEL FASCIO
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Let Una ParametrizzAZIONE RAZONALE di una curra prame
presettivazp(F) e

y:EZ 0 zp(F) POLINOMIALE &
↑
Insieme finiTo GENERICAM . INIETTIVA
DI PUNTI CHE
QUO ESSERE VITO ↑

INIETTIVA DAPPERTUTTO
A memo De Un Numero
FINITO D FUNTI

e data di componenti del tips .

( to :+1) = (Fo(to ,ti) : F, (to ,t.) : Fr (to ,+,)
-Y R ↑ y

PER ESERCIEI OMOGENEI KomE SEMPRE)
SI VERIFICHI CHE DELLO STESSO GRADO

e ben definita suE

less[Come caretteizzare la restritione di o and in apato afire)
POSSIAMO PENSARE to=1
-

No : =[(t : t)) to +03# Lit
+

Vo : = [(x0 : X1 : x2)/X0F0]CP 12 A
tranite immersion jo
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& (10
-[) V = [ (Fo(1 , +) : Fe(1 :t) :(1 :+) /Fo (1 , t) +03cZF)No

traviano il diagramme
10-* zq(F)nYo

150 El ↑ je
Aj5(z)+·z(aF) <A

dave :

↑ (t) =(=
quindi la restrizione di una mappa RAZIONALE preiettiva e
una application ratience to spazi offici , le cui component
sono grazienti di polimeri /funzioni razionali nel senso solito)

&
FINITO

,
Eventualmente voTO

Viceresa patendo de 4 : At Elf) c# razionale
↑si puo sempre estendere ad una mappa rationale proettiva leccion)
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Esempio : z (x+y-1)
Fascio Di RETTEE PASSANT PER(x -1) +ty=0 a = (1 ,0) IDEA :

"L c'e uno biegnene&

tre i penti det
cerchio e le· rette del fasciLsiccome it fascio o

parametrizzato de t , night
usare queste biegnou
per Novareone parem.

del cerch in t

Basta sostituirex = 1-ty welli prime equaziere :

I

(o ty) + y- 1 =0 (t+1)y - 2ty=0y - 2
CONQ= (1 ,0)
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mentre l radicey rappresenta to seconde coordinato

dell'intersazione da cerchio e rette . Otteniamo le parem.

↑:Ah
-> N(t) =(A)

set := Ex (15 +x-x5) chinzene prorttiva
allone

T=y:- Er(x?+x-xj)-P
(toth)1 - (toiti) = (teto : tot : 2tot)

Esempio : f(x ,y) : = xy (y - x)(y - 2x) + (y+3x)(y +x)(y+2x)
Considero Elf) CA e la parem :
=

4:A,23-lf) troyH =)
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= : = ze (n,x 2(x2 - x ,)(x2- 2x ,) + (xc+3x, )(x2+ xi)(xz+2x)x)

i= y:-
Ito:tz] as y(t : ti) =

C=> ( to t. (t. - +) (+, - 2t) · to (t,++b)(t +2 t) (+,+St) · t . (t,++)(t, +2+)(t,+3 t))

PARAMETRIZ .
per Ep(F)#t z(f) razionale es jy razionale

Dim .. Sing(F) =EF, ...,Fs] z fissiamo altri 20-3 panti j mensingolari
in ELF)eNot o=#Zela)

( Ssenza perdita di generalita possono supporte chemedipnetit
a

1
. Sing(f) No
2. Ef(F) e ispent Q2-, Radea sono in passioner
ammissibile rispetto a Fixperie Centrana
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