


54 · Intersegere tra rette e curve

Hint
54.1 It caso affine
Setting :
· (718) , f) curra algebrica pramo affine
·I retta affine di eq . panemetricle : x = lt +92

· Tel => corrspende ad un t= to [y = mt +92
Allora Tezlf) es equivalentemente

(g(t) : = f((t +q , m+ +qz))) +--0
+ pu Ruffi :

g(t)= (t-to)geht)
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Oss : deg (g) = deg(f)
il grado potreble calere

Vediamo alcuni esempi.

Esempi :
2) f(x , y) : = y - 1 , e : Suet Ldue rette parallele

y
=2

=>g(H) : = f(t, 2) = 2- 1 = 1 = dey(g) = 0deg(t)
in particulare q non ha radici

,
e quindi le due rette

nou si intersecano /lo saperamo gra, como parallele
well" AFFINE ...)

so

2) f(x,y) : = xy- 1 , e : Seo (un ipubole
edia (asintoto

=> g(t) : = f(0 ,+) = 0 . t - 1 = - 1 = deg(g) =0 [ deg(f)
di nuovo neu ci sono intersezioni.
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3) f(x , y) : = xy - 1 , e : Set (on ipebble e lea
bisettrice (

=>g(t) := f(t ,t) == 1 = (t+D(t-D= to=# denno One

pant di intersegnene.
- def(q) = deg(f) =2

&Df(x,y) := xy - 1 , e:Sipboarde
=> g(t) : = f(1 , t) = + - 1= deg(g) = 1 E2 = deg(f)
2 vi e un mico pento di intersequenc

W

e
2

f
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Let (ECH , f) curra prame affire, I retta affire , 2kE18) .
x=2t+91

La MOLTEPLICITAdi INTERSEZIONE It (fit) in Tel: Ey =m++q2
corrspendente a toto e definite come la molteplicita
di to come radice di

[+(f,(t)g(t) :
=f((++92 , mt+qz) = (t-to)

& I(fie) = 1 => z(f) ed 1 si INTERSECANO
↑
galto

TRASVERSALMENTE
,
mentrea ecz(f)It, 2) :=a Atel

Ls) Con questa def ce T+ Elf) => men wo intersecano e

g(to) 0 = Is(f , e) =0 de wiflette to new interstone

Esemplo : fix,y) = y -x , e : Su
=t
=>g(H) = f(t,) = -t= to=0y

=0

e radice doppia => [10, (f , Sy =03) =2 UN RUNTO

DI INTERSEZ.

& MOLTEPLICIT
UGUALE A DUE
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Ep)(z(f) , 2) curva prome affine , 2 vetta affire :

&[+ If,e) =[I+ (f,2) =S
+ ekzIf

Tel Tezlnl A ecz(f)

Dim: eczIH) per def. Se (kz1f) => deg(g)= => #radici (g)
con motteplicita def (g)- vell"affine, sara invece uguda* *

Tuguell - wel projetting
per K

=11

-5-



$4.2 Je case projective Spopiph=-ta=10 :gign)
Setting :
·(tp(F),#) curra algebrica pramo proettiva S

so tod + Mor
· L retta proettiva di eq . panemetricle : L : x =p, X + 9 ,M
· TEL = corrssende ad una coppiaI xz =p2x + gam( :u) = (J:n) /
-T= (poJ +goi : p ,J +gin : p2J +q2)E (i)
Allora TeZp(f) es

(G2x ,m) :=F(pod + 10/ pd +qu+ +
ab+am))) = 0x=T

Per Ruffini projetting questo equivale a : M=n
Gla = [b +Jr) · Gepolines &

un grado infertie
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nou pror scendere

Exercizio : Deg(G)=Geg(F)
*
- G=0

↑caso in cui LCZp()

#t (Ep() , F) curra prame projectiva , L retta proiettiva , LKEF) ·

La MOLTEPLICITAdi INTERSEZIONE It (F,L) in TEL

corrspendente a (5 : i) e definite come la molteplicita
di (ii) come radice di

& 2x ,m):poo,p
+gr pat,

ETIF? Ge(X,M)econ Gen+O

& If, 1) = 1= z(f) ed L si Intersecano
TRASVERSALMENTE

,
mentrea LCE(F)-IIF, L) := FTEL
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ERP) /K=. (z(F),#) curra mena proiettiva, L retta proiettiva :

& I+(F, 1) = [ICEX= LkZp(F)

Tel TELnZp(F) S LCZp(F)

&im: (CEF) per def. Se LKZp(=> deg(q)= & = #radici (g)
con motteplicita - def (g) = d

-

-
*
&

W uguale perde samis
~

uguall - projecting
per K

=11

-8-




